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Elipsin Tanımı 


Düzlemde sabit iki noktaya olan uzaklıkları toplamı sa- 
bit olan noktalar kümesine elips denir. Sabit olan iki 
nokta elipsin odaklarıdır. 



Şekildeki elipste 

> A, A' , B ve B' noktaları elipsin köşeleridir. 

> F ve F' noktaları elipsin odaklarıdır. 

> | AA' | = 2a , | BB' | - 2b ve |FF'| =2c olmak 


| AA' | = 2a büyük (asal) eksen uzunluğu 
| BB' | = 2b küçük (yedek) eksen uzunluğu 
| FF' | = 2c odaklar arası uzaklıktır. 

> P(x, y) noktasının odaklara olan uzaklıkları toplamı 
sabit olduğundan 

| PF | + 1 PF' | =2a dır. 

> a^ ^ + c 2 olup b<a ve c<a dır. 

ÖĞRETEN SORU - 1 



Grafiği verilen elipsin grafiği için aşağıdakileri in- 
celeyiniz. 

1. Elipsin köşeleri A(5, 0) , A'(-5, 0), B(0, 3) , 

B'(0, -3) tür. 

2. Asal eksen uzunluğu 10 br dir. 

2a = 10 => a = 5 tir. 

3. Yedek uzunluğu 6 br dir. 

2b = 6 => b = 3 tür. 

4. a 2 = b 2 + c 2 => 5 z = 3 2 + c 2 => c = + 4 tür. 

5. Elipsin odakları F(4, 0) ve F'(-4, 0) dır. 

6. Elipsin odakları arası uzaklığı 8 br dir. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 



Yukarıda grafiği verilen elipsin grafiğine göre, asal 
eksen uzunluğu ile yedek eksen uzunluğu topla- 
mı kaçtır? 

A) 48 B) 40 C) 32 D) 24 E) 16 



Yukarıda grafiği verilen elipsin grafiğine göre, elip- 
sin odakları arasındaki uzaklık kaç br dir? 

A) 4^5 B) 8 C) 2-M D) 4^2 E) 2^5 


3. Asal eksen uzunluğu 26 br, yedek eksen uzun- 
luğu 10 br olan elipsin odakları arası uzaklığı 
kaç br dir? 

A) 28 B) 24 C) 18 D) 16 E) 12 


4. Odaklan F(3, 0) ve F'(— 3, 0) olan elipsin yedek 
eksen uzunluğu 8 br olduğuna göre, asal eksen 
uzunluğu kaç br dir? 


Odakları F(8, 0) ve F'(~8, 0) olan elipsin asal ek- 
sen uzunluğu 20 br olduğuna göre, yedek eksen 
uzunluğu kaç br dir? 

A) 8 B) 10 C) 12 D) 14 E) 16 



<~>gı eıeı r ıvrateı ttatııv rasmuıten o rv\jrur\.ı_c:n [uuro; 


Elipsin Denklemi 


Merkezi orijinde bulunan ve eksenleri koordinat eksen- 

leri olan elipse merkezil elips denir. 

B(0, b) 

/F'(-c, 0) 

F(c, 0) \ A(a, 0) 

A'(-a, 0)1 ° 0 

j \ 

B'(0, -b) 

x 2 v 

Bu eiipsin denklemi + - 

:\V a b 

i 

r 

z 

T = 1 

ıy 

A(0, a) 

F(0,c\ 

|B(b, 0) 


B'(-b,0) 0 


|A'(0, -a) 


Odakları y ekseni üzerinde bulunan merkezil elipsin 
x 2 y 2 

denklemi -î-+-y = 1 
b a 2 


ÖĞRETEN SORU - 2 


Asal eksen uzunluğu 16 br, yedek eksen uzunlu- 
ğu 10 br olup odakları x ekseni üzerinde bulunan 
elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 

Asal eksen uzunluğu 16 br ise 2a = 16 => a = 8 
Yedek eksen uzunluğu 10 br ise 2b = 10 => b = 5 
olur. 

Bu durumda elipsin denklemi 


iîl+JL.-ı 

a 2 b 2 


x 2 t y 2 
64 + 25 


1 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 3 


Asal eksen uzunluğu 12 br, yedek eksen uzunluğu 
8 br olup odaklan y ekseni üzerinde bulunan elip- 
sin denklemi nedir? 

ÇÖZÜM: 

Asal eksen uzunluğu 12 br ise 2a = 12 => a = 6 

Yedek eksen uzunluğu 8 br ise 2b = 8 => b = 4 

Bu durumda elipsin denklemi; 

x 2 v 2 x 2 y 2 

— — +“■ = 1 => — + — = 1 bulunur. 
b 2 a 2 16 36 



ÖĞRETEN MİNİ TEST ^ Jjjj| 

Asal eksen uzunluğu 10 br ve yedek eksen 
uzunluğu 8 br olup odaklan x ekseni üzerinde 
bulunan elipsin denklemi nedir? 


X 2 v 2 X 2 y 2 

A)A_+y- = 1 B) 

100 64 64 100 


= 1 C) — + -^- = 1 
50 32 


D) - + -¥- = 1 
’ 25 16 


X 2 v 2 

E) — + l_ = ı 
16 25 


Asal eksen uzunluğu 14 br ve yedek eksen 
uzunluğu 10 br olup odaklan y ekseni üzerin- 
de bulunan elipsin denklemi nedir? 

A) isi+ vi =1 B) ^ + yi=ı o^ + yi=ı 

; 25 49 49 25 50 98 


D) — + X_ = ı 
196 100 


E) — +-^- = 1 
98 50 


Asal eksen uzunluğu 2^5 br ve yedek eksen 
uzunluğu 2 a/ 3 br olup odakları x ekseni üze- 
rinde ise bu elipsin denklemi nedir? 

A) — + — = 1 B)^ + yl = 1 C)4 + ^ = 1 

' 25 9 5 3 20 12 


X 2 V 2 

D) — + i- = 1 
3 5 


x 2 y 2 

— +4- 


E) — +^- = 1 
' 12 20 


64 36 

elipsinin asal eksen, yedek eksen uzunlukları ve 
odaklarının bulunduğu eksen nedir? 

A) | AA' |=8, |BB'| =6 , x ekseni 

B) |AA'|=16, |BB'| =12 , x ekseni 

C) 1 AA' | =16 , |BB'| =12, y ekseni 

D) | AA' |=8, ]BB'| =6, y ekseni 

E) [AA' |=24, |BB'| =18, x ekseni 

2 2 
— + z- = l 

25 49 

elipsinin asal, yedek eksen uzunlukları ve odak- 
larının bulunduğu eksen nedir? 

A) | AA' |=7, | BB' | = 5 , x ekseni 

B) |AA'|=14, |BB'| =10, x ekseni 

C) |AA'|=7, |BB'| =5 , y ekseni 

D) | AA' |=14, |BB'| =10, y ekseni 

E) | AA' |=10, |BB'| =14 , y ekseni 


Elipsin Asal, Yedek Eksenleri 
ve Elipsin Odakları 

ÖĞRETEN SORU- 4 

x 2 + 4y 2 = 36 elipsinin eksen uzunlukları nedir? 


ÇÖZÜM: 


x 2 + 4y 2 = 36 


2 2 

x y 

36 + ~9~ 


Bu elipsin odakları x ekseninin üzerindedir. 


a 2 = 36 


a = 6 , b 2 = 9 


b = 3 tür. 


Asal eksen uzunluğu 2a olup 12 br 
Yedek eksen uzunluğu 2b olup 6 br bulunur. 

ÖĞRETEN SORU - 5 

25x 2 + 9y 2 = 225 elipsinin eksen uzunlukları nedir? 

Çözüm: 

2 2 

25x 2 + 9y 2 = 225 => İL + 1_ = 1 dir. 

9 25 

Bu elipsin odakları y ekseni üzerindedir. 
b 2 = 9 => b = 3 , a 2 = 25 => a = 5 
Asal eksen uzunluğu 2a olup 10 br 
Yedek ekesin uzunluğu 2b olup 6 br bulunur. 

ÖĞRETEN SORU - 6 

16x 2 + 25y 2 = 400 elipsinin odakları nedir? 

Çözüm: 


16x z +25y 2 =400 


x 2 v 2 

— + İL = ı dir. 
25 16 


Bu elipsin odakları x ekseni üzerindedir. 
a 2 = 25 , b 2 = 16 dır. 


a 2 = b 2 + c2 =>25 = 16 + 02 


c = + 3 tür. 


Elipsin odakları F(3, 0) ve F'(-3, 0) bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 7 

3x 2 + 2y 2 = 48 elipsinin odakları arası uzaklık kaç 
br dir? 


Çözüm: 


2 2 

3x 2 + 2y 2 = 48 => ^- + -^- = 1 dir. 

16 24 

Bu elipsin odakları y ekseni üzerindedir. 
b 2 = 1 6 , a 2 = 24 tür. 
a 2 = b 2 + c 2 => 24 = 16 + c 2 => c 2 = 8 
=> c = + 2-J2 dir. 

Elipsin odakları F(0, 2^/2) ve F'(Û, -2^2) olup 
odaklar arası uzaklık 2c = 4>/2 br bulunur. 
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1. x 2 + 2y 2 = 18 

elipsinin eksen uzunlukları toplamı kaçtır? 

A) 6^ B) 12 C) 12V2 + 12 

D) 6 -J 2 + 6 E) 3V2 + 3 

2. 4x 2 + 3y 2 = 24 

elipsinin asal eksen uzunluğu kaç br dir? 

A) 16 B) 8 C) 6 D) 4^2 E) 2^2 


3. 3x 2 + 2y 2 = 48 

elipsinin odakları nedir? 

A) F(2-v/2, 0) , P(-2-/2, 0) 

B) F(2, 0) , F'(-2, 0) 

C) F(4, 0) , F'(-4, 0) 

D) F(0, 2) , F'(0, - 2) 

E) F(0, 2^2), F'(0, - 2 V 2 ) 


4. 4x 2 + 5y 2 = 80 

elipsinin odakları nedir? 

A) F(1, 0) , F'(— 1, 0) 

B) F(2, 0) , F'(-2, 0) 

C) F(4, 0) , F'(-4, 0) 

D) F(0, 2), F'(0,-2) 

E) F(0, V2), F'(0,-V2) 


5. 9x 2 + 25y 2 = 225 

elipsinin asal ve yedek eksenleri köşegen kabul 
eden ve köşeleri elipsinin köşeleri olan dörtge- 
nin alanı kaç br 2 dir? 

A) 120 B) 60 C) 30 D) 24 E) 15 
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Elipsin Odakları 


Elipsin odakları x ekseni üzerinde ise 
F(c, 0) ve F'(-c, 0) dir. 

Elipsin odakları y ekseni üzerinde ise 
F(0, c) ve F'(0, -c) dir. 


— +i- = 1 elipsinin 
16 4 

a) Odaklarının koordinatları nedir? 


b) Odaklar arası uzaklığı kaç br dir? 


Çözüm: 

x 2 v 2 

— + i __1 denkleminde 
16 4 

a 2 =16 ve b 2 = 4 olduğundan 
a 2 = b 2 + c 2 => 16=4 + 02 
=> c 2 = 12 
=> c = 2^3 olur. 

a) Elipsin odakları x ekseni üzerinde olup 
F(c, 0) ve F'(-c, 0) olacağından 
F(2S, 0) ve F'(-2V3, 0) olur. 

b) Elipsin odakları arası uzaklığı 2c olup 
2-2-j3=4yj3 br bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 9 


2L + Vİ = ı elipsinin 
6 14 

a) Odaklarının koordinatları nedir? 

b) Odakları arası uzaklığı kaç br dir? 


Çözüm: 


x 2 v 2 

— +z_ = 1 denkleminde 
6 14 

b 2 = 6 ve a 2 = 14 olduğundan 
a 2 = b z + c 2 => 14 = 6 + c 2 ^-c 2 = 8 

=> c= 2 V 2 olur. 

a) Elipsin odakları y ekseni üzerinde olup 
F(0, c) ve F'(0, -c) olacağından 
F(0, 2V2) ve F'(0, -2V2) olur. 

b) Elipsin odaklan arası uzaklığı 2c olup 
2’2-\f2 =4^2 br bulunur. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


x 2 | y 2 

36 + 16 


elipsinin odaklarının koordinatları nedir? 

A) F(4, 0) ve F'(-4, 0) 

B) F(0, 6) ve F'(0, -6) 

C) F(2V2, 0) ve F{-2^2, 0) 

D) F(2%/5, 0) ve F'(-2V5, 0) 

E) F(0, 2\/5) ve F'(0,-2v'5) 


X 2 v 2 
— +^ = 1 

20 40 

elipsinin odaklarının koordinatları nedir? 

A) F(5, 0) ve F'(-5, 0) 

B) F(2%/5, 0) ve F'(-2V5, 0) 

C) F(0, 2V5) ve F'(0, -2-J5) 

D) F(2a/ 2, 0) ve F'(-2^, 0) 

E) F(0, 2-J2) ve F'(0, -2-J2) 


x 2 y 2 

±_+l_ = 1 

64 36 


elipsinin odakları arası uzaklığı kaç br dir? 

A) 2V7 B) 6 C) 2-JÎÖ D) 4V7 E) 8 


3x 2 + y 2 = 24 

elipsinin odakları arası uzaklığı kaç br dir? 

A) 12 B) 10 C) 8 D) 6 E) 4 


x 2 y 2 
20 + b 2 1 


elipsinin odakları arası uzaklığı 16 br olduğuna 
göre, b nin pozitif değeri kaçtır? 

A) 4^6 B) 2^21 C) 4^5 D) 6^/2 E) 8 


[ Odakları Bilinen Elipsin Denklemi 


Odakları bilinen elipsin denklemleri için a 2 = b 2 + c 2 
olup denklemler 


x y . x 

F+fr" 1 veya F + 


\=1 dir. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST / 5 J/m/j 

Odaklan F(5, 0) ve F'(-5, 0) olan elipsin asal 
eksen uzunluğu 14 br ise elipsin denklemi ne- 


Odakları F(6, 0) ve F'(-6, 0) olan elipsin asal ek- 
sen uzunluğu 20 br ise elipsin denklemi nedir? 


A) — +¥-■- 
' 49 25 


:1 B )^+^- 

196 100 


-A C) — + ^- = 1 
7 49 24 


2 2 

D) — — ı-— = 1 
' 14 12 


E) 2^1+11=1 

1 24 49 


Çözüm: 


Asal eksen x ekseni olup, 
2a = 20 => a = 10 dur. 


2c= IFF'I =12 => c = 6 


Odaklan F(0, 4) ve F'(0, - 4) olan elipsin asal 
eksen uzunluğu 16 br ise elipsin denklemi ne- 


a 2 = b 2 + c 2 => 100 = b 2 + 36 


b = 8 olur. 


Elipsinin denklemi 


2L + V_ = 1 => J_ + y_ = 1 bu iunur. 
a 2 b 2 100 64 


A) — + ll = ı B)— + 11 = 1 c)— +Iİ = 1 

' 64 48 64 80 64 16 


X 2 v 2 

D) — + 4_ = 1 
48 64 


E) — + ^- = 1 
' 100 64 


Odakları F(5, 0) ve F'(-5, 0) olan elipsin yedek 
eksen uzunluğu 12 br ise elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 

Asal eksen x ekseni olup, 

2b = 12 => b = 6 dır. 

2c= |FF'| =10 => c = 5 

a 2 = b 2 + c 2 => a 2 = 36 + 25 => a 2 = 61 dir. 

Elipsin denklemi 


x 2 y 2 


y a a 

■ + 7T = 1 => — + 


61 36 


= 1 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU -12 


Odakları F(0, 8) ve F'(0, -8) olan ve asal eksen 
uzunluğu 24 br ise elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 


3. Odaklan F(8, 0) ve F'(-8, 0) olan elipsin yedek 
eksen uzunluğu 10 br ise elipsin denklemi ne- 


A) j^L + _yl =1 B )^+yl=ı o* + £-ı 

’ 164 100 89 25 25 16 


X 2 V 2 

D) 2L+ y_=ı 
' 64 25 


X 2 v 2 

E) — + l- = 1 
' 164 25 


Odaklan F(0, 3) ve F'(0, -3) olan elipsin yedek 
eksen uzunluğu 10 br ise elipsin denklemi ne- 


x 2 v 2 x 2 v 2 x 2 y 2 

A) — - + — = 1 B) — + -i- = 1 C) — + 4- = 1 

; 34 25 25 16 16 34 


X 2 V 2 

D) ü_ + l_ = ı 
' 16 25 


E) — + 1- = 1 
' 25 34 


Asal eksen y ekseni olup, 


2a = 24 => a = 12 dir. 

2c = |FF'| =16 => c = 8 

a 2 = b 2 + c 2 => 1 44 = b 2 + 64 => b 2 = 80 


Elipsin denklemi 


2^1+yl 


x 2 v 2 

— + -4— = 1 bulunur. 
80 144 


Odaklan arası uzaklığı 10 br olan elipsin yedek 
eksen uzunluğu 8 br ise elipsin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisi olabilir? 


x 2 v 2 

A) — + 2_ = ı 
' 41 25 


x 2 v 2 

B) — - + 2_ = 1 

25 16 


C) *I + £ = 1 
41 16 


D) — + — = 1 
50 25 


x 2 v 2 

E) iL+y_ = ı 
36 16 
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nmııs rab-iKUiıerı O KONİKLER (ELİPS) 


I : 

L_ 


Elipsin Grafiği 


> Elipsin odaklan x ekseni üzerinde ise asal eksen 

x ekseni üzerinde, yedek eksen y ekseni üzerin- 
de bulunur. 

> Elipsin odaklan y ekseni üzerinde ise asal eksen y 

ekseni üzerinde, yedek eksen x ekseni üzerinde 
bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 13 


Odakları F(4, 0) ve F'(-4, 0) olan elipsin asal ek- 
sen uzunluğu 10 br ise elipsin grafiği nedir? 

Çözüm: 

I FF' |=2c = 8 => c = 4 

1 AA' I = 2a = 1 0 => a = 5 

a 2 = b 2 + c 2 => 25 = b 2 + 16 

=> b = 3 olacağından 

Elipsin grafiği aşağıdaki gibidir. 

Ay 

İB(0 . 3) 



ÖĞRETEN SORU — 1 4 


1T + TĞ = 1 eli P sinin grafiği nedir? 
ÇÖZÜM: 


x 2 y 2 

^ + I_ = 1 


x 2 y 2 

1 - — = 1 

8 10 


a = ^/TÖ 

c = +V2 dir. 


a 1 

b 2 =8 => b = 2s/2 , a 2 =10 
a 2 = b 2 + c z => i o = 8 + c z 
Elipsinin odakları F(0, 4l) ve F'(0, -V2) dir. 
Elipsin grafiği aşağıdaki gibidir. 

A'(-2tİ2 , 0) 



ÖĞRETEN MİNİ TEST 



1. Odakları F(2, 0) ve F'(-2, 0) olan elipsin asal 
eksen uzunluğu 6 br ise elipsin grafiği nedir? 


E 

O 

u 

'ti 

ra 

.£ 

> 

ra 

> 

t» 

3 

en 




v 

— + — = i elipsinin grafiği nedir? 
16 36 



3. 


xl + yl = ı 


-+^— = ı elipsinin grafiği nedir? 
64 36 



Il-B 2- D 3-Cİ 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


Elipsin Geometrik Yer Denklemi 


Elips üzerindeki her nokta elipsin denklemini sağlamak 
zorundadır. 


ÖĞRETEN SORU - 15 

Köşeleri A(4, 0) ve A'(— 4, 0) olan elips P(2%/3, 1) 
noktasından geçtiğine göre denklemi nedir? 

Çözüm: 


A(4, 0) ve A'(-4, 0) ise 


]AA'|=2a = 8 => a = 4 tür. 


Elipsin denklemi 


^5-+^5- = 1 olup P(2V3, 1) noktasından geç- 
4 2 b 

tiğinden 


(2%/3) 2 I 2 , , 2 . . „ 

16 b 2 

Bu durumda elipsin denklemi 

olur. 

X 2 V 2 

— + — = 1 bulunur. 

16 4 



ÖĞRETEN SORU - 1 6 


C(-8, 0) ve C'(8, 0) noktalarına olan uzaklıkları 
toplamı 20 br olan noktaların geometrik yer denk- 
lemi nedir? 

Çözüm: 

C ve C' noktaları elipsin odakları olacağından 
2c = |CC'| =16 => c = 8 

|PF| + |PF'| =2a olduğundan 2a = 20 => a = 10 
a 2 = b 2 + c 2 => 1 00 = b 2 + 64 
=> b = 6 olur. 

istenen geometrik yer denklemi 


isl+y^=ı 

a 2 b 2 


X V 

+ — = 1 bulunur. 

100 36 



.E 

> 

ra 

> 

La 

3 

Ui 

i 

S 

5 



3. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


Köşeleri A(5%/2, 0) ve A'(-5%/2, 0) olan elips 
P(-4%/3, 1) noktasından geçtiğine göre denkle- 
mi nedir? 


x 2 v 2 
A) — + 1—. 

50 20 


1 


X 2 V 2 

B) — + -İ-: 

100 50 


1 


X 2 V 2 

O — +JL = ı 

20 10 


x 2 v 2 
D) — + 2L-: 

50 25 


1 


x 2 v 2 

E) -+-*- = 1 

50 40 


M(-6, 0) ve M'(6, 0) noktalarına olan uzaklık- 
ları toplamı 20 br olan noktaların geometrik yer 
denklemi nedir? 


X 2 v 2 
A) — + 2-: 

' 100 36 


1 


x 2 y 2 

B) _+2L_ ; 

100 64 


:1 


x 2 v 2 

O — +!_ = 1 
50 36 


x 2 v 2 

D) — +2L = 1 

100 50 


x 2 V 2 

E) — + 2- = 1 
50 32 


Grafiği verilen 
elipsin denklemi 
nedir? A'(-4, 0) 


P(-2, -JE) 



A)— + £-1 B)^l + 4 = 1 

16 8 16 4 


A(4,^0) 


X 2 V 2 

C) - + -77 = 1 
25 11 


D ) iîl+yl 

16 10 


= 1 


E) — + ^- = 1 
32 16 


Şekildeki M ve N 
noktalarına olan 
uzaklıkları toplamı 
12 br olan P(x, y) 
noktalarının geomet 
rik yer denklemi nedir? 



M(-5, 0) 


.. x 2 y 

A) — — H 

' 36 11 


= 1 


X 2 v 2 

B) — + 1_ = 1 
36 25 


N(5, 0) x 


X 2 V 2 

C) — +i- = 1 
25 11 


x 2 v 2 
D) — + -A-: 

36 20 


= 1 


E) 2L + y_ =1 

25 20 


Şekildeki K ve R 
noktalarına olan 
uzaklıkları toplamı 
14 br olan P(x, y) 
noktalarının geomet- 
rik yer denklemi nedir? 


X 2 V 2 

A) — + -i- = 

49 33 

x 2 v 2 
D) — + -A 

16 49 
I 1- D 2-B 3- A 4- A 5-BI 



E) — + — = 1 
24 33 








Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


Elipsin Parametresi 



<(C^P) 


F(-c, 0) 0 F(c,oy 


Elipsin odaklarının herhangi birinden asal eksene dik 
çizilen kiriş uzunluğuna elipsin parametresi denir. 

1 KL 1 = 2p dir. 

x 2 v 2 

K(Cı P) noktası 1 elipsin üzerinde oidugun- 

3 D 

dan elips denklemini sağlar. 


Buna göre, |KL|=2p= bulunur. 

a 


ÖĞRETEN SORU - H7 


v 2 v 2 

ıı_ + i_ = 1 elipsinin odağından geçen ve x ekse- 
64 16 

nine dik olan kirişin uzunluğu (parametresi) nedir? 

Çözüm: 


i 

\y 

K(4V3 , p) 

r' 


v 


0 

F(4 0) x 



r 


a 2 = 64 => a = 8, b 2 = 16 => b = 4 
a 2 = b 2 + c 2 => 64 = 1 6 + c 2 => c = 4^3 
K(4%/3, p) noktası elipsi sağlayacağından 


iL t vi.ı =. Mii+Pİ,, 

64 16 64 16 

48 p 2 , 

64 16 

=> P = 2 olur. 

| KL | =2p = 2-2 = 4 br bulunur. 

.Yol: 

.... . „ 2b 2 , 


1 KL I = 2p = 


formülünden 


b 2 = 16 , a = 8 yazarsak 

| KL | = 2p = = 4 br bulunur. 

8 



Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 










Elipsin Teğet ve Normal Denklemleri 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 



w2 y2 

— +I_ = i elipsine üzerindeki P(x^, y 0 ) noktasından 
a 2 b 2 

çizilen teğetin denklemi 

2^ + M = ı dir. 

a b 

y = ax+b doğrusunun eğimi m t = a olduğundan 


nomnalin eğimi m n =- 


m n = — olup 


x y a 

— +z_ = ı 

8 2 

elipsine P(2, 1) noktasından çizilen teğetin 
denklemi nedir? 

A)x + y = 3 B) 2x + y = 5 C)x + 2y = 4 

D) 4x + 3y = 11 E) 3x + 2y = 8 


2L + >L =1 

32 18 

elipsine P(3, -2) noktasından çizilen teğetin 
denklemi nedir? 


A) 12x-4y = 44 
C) 10x-5y = 40 


B) 27x - 32y = 288 


D)9x-6y = 39 


E) 3x - 4y = 1 7 


normalin denklemi y = — x + b bulunur. 

a 

Teğetin eğimi yardımıyla normalin eğimi ve denklemi 
de bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 20 


2L + Z_ = ı elipsine üzerindeki P(3, 2) noktasın- 
18 8 

dan çizilen teğet ve normal denklemleri nedir? 


x 2 + 4y 2 = 8 

elipsine A(2, 1) noktasından çizilen normalin 
denklemi nedir? 

A) y = 2x - 3 B) y = x - 1 C)y = 3x-5 


D) y = -x + 3 


E) y=-f+2 


Cözür.i: 


X 2 v 2 

+ = i elipsine A(x 0 , y 0 ) noktasından çızı- 

a b 

len teğetin denklemi ^ + -^- = 1 olduğundan 
a b 


x 0 x ( y 0 y , 
18 8 


: 1 eşitliğinde 


x 0 = 3 ve y 0 = 2 yazarsak, teğet denklemi 

— + — = 1 => y=-— x+4 bulunur. 

18 8 3 

2 2 

y = — x + 4 doğrusunun eğimi m t = — oldu- 
3 3 

ğundan normalin eğimi, 

1 1 3 , 

m n= => m n= — 2 ^ m " = 2 ° UP ' 


normalin denklemi, 

3 3 5 

y-2 = — (x-3) => y = -x — bulunur, 
a 2 2 2 


2x 2 + 5y 2 = 38 

elipsine A(3, 2) noktasından çizilen normalin 
denklemi nedir? 


A) 2y - 4x +8 = 0 
C) 4y - 3x + 1 = 0 


B) 3y - 2x = 0 


D) 3y - 5x + 9 = 0 


E) y - 3x + 7 = 0 


x 2 + 2y 2 = 22 

elipsine A(2, 3) noktasından çizilen teğet ve nor- 
mal denklemleri sırasıyla nedir? 

A) x + y = 5 ; x - y = -1 

B) x + 2y = 8 ; x - 2y = -4 

C) x + 3y = 11 ; y-3x = -3 

D) 2x + y = 7; 2y - x - 8 = 0 

E) 3x+y = 9; 3y-x-7 = 0 


agreıen ıvtaıernattKTasmrmetı o r\umrvı_c:r\ (curoj 


Elipse Çizilen Teğetin Değme Noktası 


^(*0' 7 o 

A 



Değme noktası K(x 0 , y 0 ) 

P(x, y) noktasından çizilen teğet doğrusu d ise, 

P noktası teğet denkleminde yerine yazılarak K nok- 
tasının apsis ve ordinatı bulunur. K noktası da elips 
denkleminde yazılarak değme noktası bulunmuş olur. 


x + 2y = 4 doğrusu x 2 + 4y 2 = 8 elipsine teğettir. Te- 
ğetin değme noktası nedir? 

Çözüm: 

Değme noktası K(x 0 , y 0 ) olsun. 
x 2 + 4y 2 = 8 elipsine K(x 0 , y 0 ) noktasından çizilen 
teğetin denklemi 
xx 0 + 4yy 0 = 8 olacağından 
x + 2y = 4 ve xx 0 + 4yy 0 = 8 denklemleri aynı doğ- 
ruyu gösterir. 


O halde 

1 2 4 

— = — = - =s> x 0 =2 ve y 0 =1 
x 0 4y 0 8 y ° 

K(x 0 , y 0 ) ise K(2, 1) bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 22 


x 2 + 4y 2 = 12 elipsine P(6, 0) noktasından çizilen 
teğetlerin değme noktaları nedir? 

Çözüm: 

x 2 + 4y 2 = 12 elipsine K(x 0 , y 0 ) noktasından çizi- 
len teğetin denklemi 
xx 0 + 4yy 0 = 12 dir. 

P(6, 0) noktası bu denklemi sağlayacağından 
6x 0 + 4 • 0 • y 0 = 12 => x 0 = 2 olup 
K(x 0 , y 0 ) -> K(2, y„) dır. 

K(2, y 0 ) noktası elipsin denklemini sağlayacağın- 
dan 

x z + 4y 2 =12 => 2 2 + 4y 2 =12 => y 0 =+72 

olur. 

Bu durumda, 

K,(2, 72) ve K 2 (2, -72) bulunur. 


jj ÖĞRETEN MİNS TEST / ^ İMg 

1. x + 2y = 8 doğrusu x 2 + 4y 2 = 32 elipsine teğet 
ise teğetin değme noktası nedir? 


A) (8, 0) 


B) (4, 2) 


C) (2, 2) 


D) (6,1) 


E) (12,-2) 


2. 4y-2x = -16 doğrusu 2x 2 + 3y 2 = -24 elipsine 

teğet ise teğetin değme noktası nedir? 

A) (5, 2) B) (3, 2) C) (-4, 0) 

..(3„) „f3 


x 2 + 4y 2 = 24 elipsine P(6, 0) noktasından çizilen 
teğetlerin değme noktaları nedir? 

A) (4, V2); (4.-V2) 

B) (2, S)\ (2, - s/5 ) 


C) (-4, J2) 

D) (-2, S) 

E) (2j2, 2) 


(-4,-^2) 

(-2.-V5) 

(2-J2.-2) 


4x 2 + 2y 2 = 16 elipsine P(-4, 0) noktasından çi- 
zilen teğetlerin değme noktaları nedir? 

A) (1, -JĞ ) ; (1, -76) 

B) (2, 0) ; (-2, 0) 

C) (-1, V6); (-1,-^6) 

D) ( 2 V 2 , 2 ) ; (272,-2) 

E) (0,272); (0,-272) 


3x 2 + y 2 = 1 8 elipsine P(-3, 0) noktasından çizi- 
len teğetlerin değme noktaları nedir? 

A) (1, 7Î5); (1,-715) 

B) (-1, 7Î5); (-1.-7Î5) 

C) (2, 76): (2,-76) 

D) (-2,76); (-2,-76) 

E) (73,3); (73,-3) 








Öğreten Matematik Fasİkülİeri o KONİKLER (ELİPS) 


Bir Elips ile Bir Doğrunun Birbirine Göre 
Durumları 


2 2 

^_+y_ = i elipsi ile y = mx + n doğrusunun birbirine 
a 2 b 2 

göre durumu incelenirken y = mx + n doğru denklemi 
elips denkleminde yazılır. Oluşan ikinci derece denkle- 
min diskriminantı 
A = a 2 m 2 +b 2 -n 2 bulunur. 

1. A > 0 ise doğru elipsi iki noktada keser. 


2. A = 0 ise doğru elipse teğettir. 

3. A < 0 ise doğru elipsi kesmez. 


ÖĞRETEN SORU - 23 _J 

x 2 + 3y 2 = 16 elipsi ile y-x = 0 doğrusunun varsa 
kesim noktaları nedir? 

Çözüm: 

x 2 + 3y 2 = 1 6 denkleminde y = x yazarsak, 
x 2 + 3(x) 2 = 1 6 => 4x 2 = 16 => x 2 = 4 

x = + 2 olur. 


x t = 2 ve x 2 = -2 değerleri y = x denkleminde 

yerine yazılırsa, 

y 1 = 2 ve y 2 = -2 bulunur. 

O halde kesim noktaları 
K/2, 2) ve ^(-2, -2) bulunur. 


p ÖĞRETEN MİNİ TEST / 

1. 2x 2 + y 2 = 6 elipsi ile y = 4-2x doğrusunun var- 

sa kesim noktalan nedir? 


A) (-1,6); (1,2) 


C) (2, 0) ; (3, -2) 


B) (2, 0) ; (-2, 8) 

D)(-ı.6);f|. I 


E) (1,2); 


2. x 2 + 3y 2 = 24 elipsini x-y + k = 0 doğrusu fark- 
lı iki noktada kesiyor. 

Buna göre, k nın değer aralığı nedir? 

A) k > 272 B) k < C) k > 4%/2 

D) k > 6 E) k < 7 


3. 3x 2 + y 2 = 1 2 elipsi ile y = n - x doğrusu teğet ise 

n değerinin pozitif değeri kaçtır? 

A) -J2 B) 2 C) 3j2 D) 4 E) 2%İ5 


ÖĞRETEN SORU - 24 

x 2 + 4y 2 = 4 elipsi y - x = n doğrusuna teğet ise n 
değerleri nedir? 

Çözüm: 

x 2 + 4y 2 = 4 denkleminde y = x + n yazarsak 
x 2 + 4(x + n) 2 = 4 => x 2 + 4x 2 + 8xn + 4n 2 = 4 

=> 5x 2 + 8nx + 4n 2 -4 = 0 olur. 
Doğrunun elipse teğet olması için bulduğumuz 
denklemde A = 0 olmalıdır. 

A = 0 => b 2 -4ac = 0 

=> 64n 2 -4-5(4n 2 -4) = 0 
=> 64n 2 - 80n 2 + 80 = 0 
=> 1 6n 2 = 80 
=> n 2 =5 

=> n = +>/5 bulunur. 


K V « 

— + — = 1 elipsi ile x = n-y doğrusu teğet ise 
4 2 

n nin pozitif değeri kaçtır? 

A) 3V2 B) 4 C) 2^3, D) 3 E) Vö 


x 2 + 2y 2 = 6 elipsi ile y + x = n doğrusu kesişmi- 
yorsa n nin alabileceği en küçük pozitif tam sayı 
değeri kaçtır? 


Öğreten Matematik' Fasikûlleri o KONİKLER (ELİPS) 


i Elipsin Herhangi Bir Doğruya Paralel ve 

Dik Teğetlerinin Denklemi s 


ÖĞRETEN IVHNI TEST 


ÖĞRETEN SORU - 25 


x z V 2 

±- + 4_ = ı elipsinin y = 3x + 2 doğrusuna paralel 


16 9 

olan teğetlerin denklemleri nedir? 

Çözüm: 

x 2 y 2 

— + — = 1 elipsinde a = 4 ve b = 3 tür. 

16 9 

y = 3x + 2 doğrusuna paralel olan doğrular 

y = 3x + n biçiminde olacağından (eğimler eşit) 

y = 3x + n doğrusunda eğim m = 3 olup, 

teğet olma koşulu 

a 2 m 2 + b 2 - n 2 = 0 olduğundan 

a = 4, b = 3, m = 3 alınırsa, 


4 2 -3 2 +3 2 -n 2 
bu değerler 


n = + 3^17 olup 


y = 3x + n denkleminde yerine yazılırsa teğet 
denklemleri 

y = 3x-3%/Î7 ve y = 3x + 3%/Î7 bulunur. 


A 2 a 

— + y =ı 

4 

elipsinin y = 2x + 2 doğrusuna paralel olan te- 
ğetlerinin denklemlerinden biri nedir? 

A) y = 2x + 4 B) y = 2x - 6 C) y = 2x-VÎ3 

D) y = 2x-a/17 E) y = 2x + VÎ5 


x 2 v 2 

iL+y_ = ı 

16 4 

elipsinin y = -3x + 1 doğrusuna paralel olan te- 
ğetlerin denklemlerinden biri nedir? 

A) y = -3x + %/39 B) y = -3x + 2 4^7 

C) y = -3x + 2,/Î9 D ) y = -3x - 3%/Î9 

E) y = -3x + -743 


ÖĞRETEN SORU - 26 


X 2 V 2 

— + 2— = 1 elipsinde y = x + 2 doğrusuna dik olan 
9 4 

teğetlerin denklemleri nedir? 


Çözüm: 

X 2 y 2 

— + -^- = 1 elipsinde a = 3 ve b = 2 dir. 
y = x + 2 doğrusuna dik olan doğrular 
y = -x + n biçiminde olacağından (eğimler çar- 
pımı -1) 

y = -x + n doğrusunda eğim m = -1 olup, 
teğet olma koşulu, 
a 2 m 2 + b 2 - n 2 = 0 olduğundan 
a = 3, b = 2, m=-1 alınırsa 
3 2 -(-I) 2 +2 2 -n 2 =0 =i> n = +7Î3 
olup bu değerler y = -x + n denkleminde yeri- 
ne yazılırsa 

y = -x-VÎ3 ve y = -x + 7Î3 bulunur. 


x 2 y 2 


elipsinin y = — +2 doğrusuna dik olan teğet- 
4 

lerin denklemlerinden biri nedir? 


A) y = -- + V91 

4 

C) y = 4x + 672 


B) y = 4x + VÎ3Ö 

D) y = -4 + >/53 
4 


E) y = 4x-VÎ22 


4. 2x 2 + 4y 2 = 12 elipsinin y = — +5 doğrusunadik 

olan teğetlerinin denklemlerinden biri nedir? 


A) y = -3x + V57 


C) y = -3x + 6 


B) y = — + V57 
3 

D) y=^ + 5V2 


E) y = -3x + V59 








Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


Elipsin Çemberleri 


,x 2 + y z = a 2 
(Asal Çember) 


\^br^x 2 + y 2 = b 2 

T (Yedek Çember) 

Merkezi orijin ve yarıçap uzunluğu a br olan çembere 
elipsin asal yada büyük çemberi denir. 

Asal çemberin denklemi x 2 + y 2 = a 2 olur. 

Merkezi orijin ve yarıçapı b br olan çembere, elipsin 
yedek yada küçük çemberi denir. 

Yedek çemberin denklemi x 2 + y 2 = b 2 dir. 


— +Z_ = -t elipsinin asal ve yedek çemberlerinin 
64 16 

denklemleri nedir? 


Çözüm: 


x 2 v 2 

-r-+ i î - = 1 elipsinin 
a b 

asal çemberi 

x 2 + y 2 = a 2 => x 2 + y 2 = 64 
yedek çemberi 

x 2 + y 2 = b 2 => x 2 + y 2 = 16 dır. 


X V 

— + ü— = 1 elipsinin asal çemberi ile yedek çem- 
36 25 

berinin arasında kalan bölgenin alanı kaç br 2 dir? 


Çözüm: 


Asal çemberi x 2 + y 2 = a 2 olup x 2 + y 2 = 36 
Yedek çemberi x 2 + y 2 = b 2 olup x 2 + y 2 = 25 tir. 

Asal çemberin yarıçapı 6 br, yedek çemberin ya- 
rıçapı 5 br olup, bu çemberler arasındaki alan 
ji6 2 - ji5 2 = 1 İ7t br 2 bulunur. 


2 .2 

— +^C- = ı elipsinin birbirine dik teğetlerinin ke- 
16 4 

sim noktalarının geometrik yer denklemi nedir? 


Çözüm: 


— + .L. = ı elipsinin birbirine dik teğetlerinin ke- 
16 4 

sim noktalarının geometrik yer denklemi 

x 2 + y 2 = a 2 + b 2 olduğundan 

x 2 + y 2 = 1 6 + 4 => x 2 + y 2 = 20 bulunur. 



Elipsin Doğrultmanları ve Elipsin 
Doğrultman Çemberi 


Odakları x ekseni Ay 

üzerinde olan I 5 


x 2 v 2 

_+2_ = ı elipsinde 
a 2 b 2 . 

a 2 a 2 

x = — - ve x = — 
c c 

doğrularına elipsin 
doğrultmanları denir. 



x = -^ 
c 


q a 

e=— olduğundan doğrultman denklemleri x = 

. ■ C 


ve x = — bulunur. 

;; c . 


Doğrultman Çember 


Merkezi elipsin odaklarından biri ve yarıçapı asal ek- 
sen uzunluğu olan çembere elipsin doğrultman çem- 
beri denir. 

Merkezi F(c, 0) ve yarıçapı r = 2a olan doğrultman 
çember denklemi 
(x - c) 2 + y 2 = 4a 2 

Merkezi F'(-c, 0) ve yarıçapı r = 2a olan doğrultman 
çember denklemi 

(x + c) 2 + y 2 = 4a 2 dir. 


Öğreten Matematik Fâsıküîteri o KONİKLER (ELİPS) 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


X* v 

1. — + -^- = 1 elipsinin doğrultmanları nedir? 


A) x = + 20 


B) x = + 12 


C) x = + 10 


D) y = + 20 


E) y = + 20 


2 .2 

^ + ^L = 1 elipsinin doğrultmanları arasındaki 


uzaklık kaç br dir? 


D) 16 E) 10 


8x 2 + 10y 2 = 120 elipsinin doğrultman çemberle- 
rinden birinin denklemi nedir? 

A) x 2 + y 2 = 60 B) (x- 2) 2 + y 2 = 120 

C) (x - 3) 2 + y 2 = 60 D) (x + V3) 2 + y 2 =30 

E) (x+V3) 2 +y z = 60 


— + = 1 elipsinin doğrultmanları nedir? 

36 20 

Çözüm: 

a 2 = 36 => a = 6 ve b 2 = 20 olup 
a 2 = b 2 + c 2 => 36 = 20 + c 2 => c = + 4 tür. 
Doğrultman denklemleri 
a 2 a 2 

x = ve x = — olduğundan 

c c 

36 36 _ . . 

x = = -9 ve x = — = 9 bulunur. 

4 4 


x z v 

— + ^y = 1 elipsinin doğrultman çemberlerin- 
den birinin denklemi nedir? 


A) (x + 2) 2 + y 2 = 1 08 


B) (x- 3) 2 + y 2 = 144 


C) (x + 1 ) 2 + y 2 = 36 D) (x + 3) 2 + y 2 = 1 08 

E) (x - 3) 2 + y 2 = 36 


ÖĞRETEN SORU- 


— +y_ = ı elipsinin doğrultman çemberlerinin 
25 16 

denklemleri nedir? 

Çözüm: 

a 2 = 25 ve b 2 = 1 6 ise 

c 2 = a 2 -b 2 =>c 2 = 25-16=> c = + 3 olup 

doğrultman çemberleri 

(x - c) 2 + y 2 = 4a 2 => (x - 3) 2 + y 2 = 1 00 

(x + c) 2 + y 2 = 4a 2 => (x + 3) 2 + y 2 = 100 bulunur. 


X z . . 

— +^=1 elipsinin doğrultman çemberlerinin 
denklemlerinden biri aşağıdakiierden hangisi- 


A)x 2 + y 2 = 120 


B) (x — I) 2 + y 2 = 120 


C) (x - 2) 2 + y 2 = 60 D) (x + 2) 2 + y 2 = 120 

E) (x-4) 2 + y 2 = 120 










Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


Elipsin Parametrik Denklemi 



x = 3sint 
y = 5cost 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 


x = 3sint 


= sin 2 1 ...(I) 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


x = sint 
y = 4cost 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 


A)- — +y 2 =1 B) x 2 + — 

4 4 


x 2 v 2 

C) — +-^- = 1 

4 16 


D) x 2 +— = 1 

16 


E) x z +16y z =1 


x = 2sint 
y = 4cost 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 


X 2 v z x 2 v 2 

A) — +— = 1 B) — + — 

4 16 4 8 

x 2 v 2 

D) — +— = 1 E 

16 4 


x 2 v 2 
C) — +4- 
2 4 


X 2 V 2 

E) — +-£- = 1 
4 12 


y = 5cost — = cost 
5 

=> ~r = cos 2 t...(II) 

I ve n taraf tarafa toplanırsa 
x 2 y 2 

— + = s in z t + eos 2 1 

x 2 y z 

— + — = 1 elipsi elde edilir. 


x = 3sint 
y = 4cost 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 

A) 2x z + y z = 6 B) x z + 2y z = 1 

C) 9x 2 + 16y z = 144 D)3x z + 4y z = 12 

E) 16x 2 + 9y z = 144 


x«seca = 4 
y.coseca = 3 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 


x*seca = 4 


x- — — = 4 
cosa 


cos 2 a ...(I) 


x*cosec0 = 4 
y>sec0 = 2 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 

A)x z + y z = 16 B) x z + 2y z =16 

C) x 2 + 4y z =16 D) x z + 16y 2 = 16 

E) 4x z + y z = 1 6 f 


y-coseca = 3 => y— — = 3 
sina 


y 

— = sına 
3 


I ve II taraf tarafa toplanırsa 
x 2 y z 

~ + ^- = cos 2 a + sin z a 
x 2 y 2 

— + — = 1 elipsi elde edilir. 


n z a -(n) 


x»seca = 1 
y«coseca = 2 

biçiminde ifade edilen elipsin denklemi nedir? 

A) 4x z + y z = 4 B) x 2 + 4y z = 4 

C) x 2 + y 2 = 4 D) x z + 2y 2 = 4 

E) 4x z + 3y z = 12 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 



2L+.L. = ı elipsinin alanı A = rcab bredir. 
a 2 b 2 

elipsinin çevresi Ç = n(a-i-b) br dir. 


ÖĞRETEN SORU - 34 


„2 v 2 

— + 2L_ = 1 elipsinin alanı kaç br 2 ve çevresi kaç 
36 25 

br dir? 

ÇÖZÜM: 

a 2 = 36 => a = 6 
b 2 = 25 => b = 5 dir. 

Elipsin alanı A = 7iab olduğundan 
A = nab = 7i>6*5 = 307i br 2 bulunur. 

Ç = n(a + b) = ıt(5 + 6) = 1 in br bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 35 


Şekildeki elipsin Ay 


2 2 

denklemi — + — = 1 )r — — 

25 16 sr \ 

ve F , F' elipsin n{ F F \a ^ 

odakları olduğuna V J 

göre, taralı bölgenin ^ 

alanı kaç br 2 dir? 

ÇÖZÜM: 

a 2 = 25 => a = 5 
b 2 =16 => b = 4 tür. 

a z = b 2 + c 2 => 25=16 + c 2 => c 2 = 9 => c = 3 
|PF| + |PF'| =2a 
x + y= 10 

x z + 36 = y 2 => y z - x z = 36 fp '' x t 
(y - x) • (y + x) = 36 3 3 y~J 

(y - x) • 1 0 = 36 

18 İB' 


^ = 1 

16 9 

elipsinin alanı ile çevresinin toplamı nedir? 

A) 367t B) 307t C)19ti D) 17tc E) 12tc 


9x 2 + 25y 2 = 225 
elipsinin alanı kaç br 2 dir? 

A) 247t B) 207t C) I 871 D) 15tt E) 12ti 


2 2 

V ^=1 

a 2 25 

elipsinin alanı 307t br 2 ise a kaçtır? 


Şekildeki elipsin Ay 

x 2 v 2 B 

denklemi — + — = 1 

36 16 / 

A' ( f 

ve F, F' elipsin odak- — r 

lan olduğuna göre ta- \ Ç_ 

ralı bölgenin alanı B' 

kaç br 2 dir? 

A) 24,1-16.75 B) 24n-^y^. C) 24 t. 
D) 12,-M E) 1&-M 


18| 

y-x = — 16 „ 32 

5 => x — — => 2x= — 

y + x = 10j 5 5 

Taralı alan = (Elipsin alanı) - (Dikdörtgenin alanı) 


= Ttab-6 — 


br 2 bulunur. 


Şekildeki denklemi Ay 

|İ + £.1 olan elips 

ile merkezi orijin olan A Y f \ 

çember B ve B' de VI J J x 

teğettir. Taralı bölgenin 

g/ 

alanı Orıbr 2 ise elip- 
sin odakları arası 
uzaklık kaç br dir? 

A) 4 B) 2a/5 C) 4 a/3 D) 6a/2 E) 6a/3 





2 2 

Denklemi -^-+^- = 1 ve odaklan F' ve F olan elip- 
a b 

sin OO' = (a, p) vektörü ile ötelenerek odakları F 1 ve 
F' eksen uzaklıkları 2a ve 2b olan elips elde edilir. 
Bu elipsin denklemi 

dir . 

a b 

Elipsin köşeleri; A^a+a, p) , A', (a -a, p) 

B,(a, b + p) , B',(a, p-b) dır. 



Elipsin odakları; F,(a + c, p) ve F'^a-c, p) dır. 


ÖĞRETEN SORU - 30 


(x + 3) 2 t (y-2) 2 1 

100 64 

elipsinin merkezi ve odakları nedir? 


B) F(4, 4), F'(-8, 4) 

C) F(2, 2), F'(-6,2) 

D) F(-4, -4), F'(-8,-4) 

E) F(4, 4). F'(8, 4) 


Çözüm : 


( x . ±3]l + ( y - 1 => a 2 =100. b 2 = 64 

100 64 

a 2 = b 2 + c 2 100 = 64 + c 2 
=>02 = 36 


X + 3 = 0 => x = -3=a 
y — 2 = 0 => y = 2= p 

F,(a + c, P) = F,(-3 + 6, 2) 

= F,(3, 2) 

P,(a-c, P) = F',(-3 - 6, 2) 

= F',(-9, 2) dir. 

Elipsin merkezi M(a, p) = M(-3, 2) dir. 


(x + 4) 2 t (y-5) 2 1 

64 36 


elipsinin alanı kaç br 2 dir? 

A) 96ji B) 72ti C) 60ti D) 48ti E) 24ji 


9(x + 1 ) 2 + 25(y - 2) 2 = 225 
elipsinin odakları arası uzaklık kaç br dir? 

A) 8 B) 2a/Î5 C) 2-JU D) 4^3 E) 6 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


Elipsin Ötelenmesi - 2 


ÖĞRETEN SORU - 37 

9x 2 + 4y 2 - 36x + 16y + 16 = 0 
elipsinin merkezi ve odakları nedir? 

Çözüm: 

9x 2 + 4y 2 -36x+16y+16 = 0 

9(x 2 — 4x) + 4(y 2 + 4y) + 16 = 0 

9(x 2 - 4x + 4) - 36 + 4(y 2 + 4y + 4) -16+16 = 0 

9(x — 2) 2 + 4(y + 2) 2 = 36 

(x - 2) 2 t (y + 2) 2 1 

4 9 

Elipsinin merkezi M(2, -2) noktasıdır. 
a 2 = b 2 + c 2 => 9 = 4 + c2 
=> c = + a/5 

y nin paydası büyük olduğundan asal eksen Oy 
eksenine paraleldir. 

F,(a, p + c) => F,(2,-2 + a/5) 

j F',(a, p-c) => F'^2, -2 -a/ 5) bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 38 

Odakları F'(-3, 2) , F(3, 2) olan ve orijinden geçen 
elipsin denklemi nedir? 

Çözüm: 



ÖĞRETEN MİNİ TEST / jg 

x 2 + 4y 2 - 2x + 24y + 1=0 
elipsinin merkezi nedir? 

A) M(1, 3) B) M(— 1 , 6) C)M(1,6) 

D) M(-1 , -3) E) M(1, -3) 


x 2 + 4y 2 - 4x + 24y = 0 

elipsinin odaklarından biri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 

A) F(3-a/3Ö,-2) B) F(2 + a/3Ö,3) 

C) F(2, 3-a/3Ö) D) F(2-a/3Ö,-3) 

E) F(-2,-3 + a/3Ö) 


4x 2 + 16y 2 + 16x + 64y + 16 = 0 
elipsinin odaklarından bîri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 

A) F(2, 2+2a/3) B) F(-2+2a/3, -2) 

C) F(-2 + 2V3.2) D) F(2 + 2a/3,2) 

E) F(-2, 2 + 2a/3) 


4. Odakları F'(-4, 2) ve F(4, 2) olan ve orijinden 
geçen elipsin denklemi nedir? 

A) x 2 + (y - 2) 2 = 20 B) (x- 2) 2 + (y-2) 2 = 20 

C) x 2 + 4(y - 2) 2 = 20 D) x 2 + 5(y - 2) 2 = 20 

E) 2x 2 + 5(y - 2) 2 = 20 


Odakların orta noktası elipsin merkezi olacağından 
F'(-3, 2) , F(3, 2) ise M(0, 2) 

| FF' | = 2c = 6 => c = 3 ve b = 2 dir. 
a 2 = b 2 + c2 => a 2 = 4 + 9 => a 2 =13 


Denklem 

(x-a) 2 (y-p) 2 
a 2 b 2 


ül + (y=2£ = ı bulu- 
13 4 


5. Odakları F'(-5, 3) ve F(5, 3) olan ve A(0, 1) 
noktasından geçen elipsin denklemi nedir? 

A)^ + (rf = 1 B) ^+(y^ = 1 

; 29 4 29 4 

C) ^+^ = 1 D)^-+^ = 1 

25 4 25 4 

xl+(y + 3f = 1 

29 4 








5. Grafiği verilen 


1. Köşeleri A'(-4, 0), A(4, 0) , B'(0, 3) ve B(0,-3) 
olan elips için aşağıdakilerden kaç tanesi doğru- 
dur? 

I. Asal eksen uzunluğu 8 br dir. 

II. Yedek eksen uzunluğu 6 br dir. 

III. Odakları F'(-n/7, 0) ve F (V7, 0) dır. 

IV. Odaklar arası uzaklık 2^7 br dir. 

V. Denklemi — + ^- = 1 


elipsin denklemi 
aşağıdakilerden A 
hangisidir? 

A) 1 6x 2 + 25y 2 = 400 
C) 12x 2 + 25y 2 = 300 


t 

ıy 

B(0, 4) 

A'(-5, 0)/ 

\A(5, 0) 

V! 



B'(0, -4) 


B) 25x 2 + 16y 2 = 400 
D) 16x 2 + 9y 2 = 144 


E) 16x 2 + 36y 2 = 144 


Köşeleri A'(-5, 0), A(5,0), B(0,4) ve B'(0,-4) 
olan elips için aşağıdakilerden kaç tanesi doğru- 
dur? 

I. Asal eksen uzunluğu 5 br dir. 

II. Yedek eksen uzunluğu 4 br dir. 

III. Odakları F(3, 0) ve F'(-3, 0 ) dır. 

IV. Odaklar arası uzaklık 6 br dir. 

x 2 v 2 

V. Denklemi — + — = 1 

16 25 


16x 2 + 9y 2 = 144 

elipsinin odaklarından biri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 

A) (0, 3) B) (0, V5) C) (V5. 0) 

D) (V7. 0) E) (0, V7) 


Asal eksen uzunluğu 20 br, yedek eksen uzun- 
luğu 10 br olan elipsin odaklar arası uzaklığı 
kaç br dir? 

A) 20 B) 18^3 C) 'leS D)16 E) 10^3 


P'(-8, 0) ve P(8, 0) 

noktalarına olan uzaklıkları toplamı 24 br olan 
noktaların geometrik yer denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


x 2 v 2 
A) — +1- 
100 64 


,ı B ) -2^1=1 c) ^- + yi=ı 

144 100 ' 144 64 


X 2 V 2 

D) — + Z_ = ı 
144 80 


X 2 v 2 

E) — - + 4_ = 1 
100 80 


Asal eksen uzunluğu 16 br, yedek eksen uzun- 
luğu 12 br ve odakları x ekseni üzerinde olan 
elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


x 2 v z 
A) — I ~ : 

256 144 


,1 B) — - — + -i — 

256 112 


2 2 

= 1 c) 

64 36 


X 2 V 2 
D) 2L +JL-; 

36 64 


X 2 v 2 
E) — + I_ 

64 24 


^ + ^ = 1 

36 24 


elipsinin odaklar arası uzaklığı kaç br dir? 

A) 6S B) 4^3 C) 6^2 D) 4^2 E) 2^2, 








x 2 y 2 
9 + 16 


elipsinin doğrultman doğrulan arasındaki uzak- 
lık kaç br dir? 


x = 6sin0 1 

5. y = 3 C0S e[ parametrik denklemleri ile ifade 
edilmiş olan elipsin çevresi kaç n br dir? 

A) 18 B) 12 C) 9 D) 8 E) 6 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (ELİPS) 


x 2 + 2y 2 = 36 

elipsinin üzerindeki A(-2, -4) noktasındaki nor- 
malinin denklemi nedir? 

A) y - x = -2 B) y - 4x = 4 C) 2y - x = -6 
D) y + 4x = -6 E) 3y - x = -1 0 


(x + 2 ) 2 (y-3 ) 2 

169 25 

denklemi ile verilen elipsin odaklan nedir? 

A) (2, 4) ; (-3, 4) B) (-2, 6) ; (3, -6) 

C) (10, 3) ; (-14, 3) D) (10, -3) ; (-14, -3) 

E) (-10, 3); (-14, 3) 


2x 2 + 5y 2 = 60 

denklemi ile verilen elipsin asal çemberinin alanı 
kaç br 2 dir? 

A) 30jt B) 24 it C) 20ıc D) 18 tc E) 15tc 


Şekildeki merkezil Ay 

elipsin odaklarının 

biri F dir. Elipsin denk- z' y. 

x 2 y 2 f V - ö ) 1 

100 36 \\ / 

taralı bölgenin alanı 
kaç br 2 dir? 

A) 15tc-48 B) 30tc-48 C) 15tc-12 
D) 1 5tc - 24 E) 30tc-24 


10. 3x 2 + 4y 2 = 43 

elipsinin üzerindeki A(-3, 2) noktasındaki teğe- 
tinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 8y - 9x = 43 
C) 4y-3x = 17 


B)2x — 3y = — 12 

D) 6y — 4x = 24 


E) 2y — x = 7 


14. Dış merkezliği e = — ve odaklar arası uzaklığı 
2^5 br olan elipsin yedek eksen uzunluğu kaç 
br dir? 

A) 2 B) - C) 2 D) 5 E) — 


^ = 1 

a 2 64 

3 

elipsinin dış merkezliği e = — ise a kaçtır? 

5 

A) 4 B) 6 C)10 D) 12 E) 16 


7. Şekildeki elipsin 

l 

vy 


3 

Ol 



— ^P(V3, 72) 


s 

denklemi aşağı- 

dakilerden A '(~ 6 ’ 


\ A (6 0 ) 

3 

11. Dış merkezliği e = — ve yedek eksen uzunluğu 

4 

S 

S 

hangisidir? \. 


0 J K 

473 br olan elipsin asal eksen uzunluğu kaç 
br dir? 


A) x 2 + y 2 = 5 

n r 

B) x 2 + 4y 2 = 11 

A) ^ B) 2 ^ O) ^ 

7 7 7 



C) 2x 2 + 7y 2 = 20 D) 2x 2 + 33y 2 = 72 

E) x z + 11y z = 25 


y + x-k = 0 
x z y 2 

doğrusu — + -^- = 1 elipsine teğet olduğuna göre 

k nın alabileceği pozitif değer kaçtır? 

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 6 


9x 2 + 16y 2 = 144 

elipsinin yedek çemberinin alanı kaç n br 2 dir? 

A) 3 B) 4 C) 6 D) 8 E) 9 


x^ 

a 2 + b 2 

denklemi ile verilen elipste a + b = 40 ve c = 20 

ise elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)^ + J^- = l 

125 100 200 100 

c )-^- + -£. =1 m^l- + -yL-ı 

256 144 625 400 


x 2 v 2 

e) — +-y_=ı 

625 225 


16 . £ = ı 

100 16 

elipsinin parametresini çap kabul eden dairenin 
alanı kaç br 2 dir? 


12. Dış merkezliği e = — > odakları x ekseni üze- 
5 

rinde ve alanı 1572 71 br 2 olan merkezil elipsin 
parametresi kaçtır? 

A) 8 B)Ş C)Ş D) 6 E)Ş 


il- D 2- A 3-C 4- E 5- C 6- D 7- D 8- E 9- B 10-A 11-E 12-B 13-C 14-D 15-D 16-E 










(x + 3) 2 (y-5) 2 

100 64 

denklemi ile verilen elipsin merkezi nedir? 

A) O (—3, -5) B) 0(1 0, 8) C) 0(3, -5) 

D) O(-10, -8) E) 0(-3, 5) 


13, Şekilde merkezil Ay 

elips ile x-3y = 12 — . 

doğrusu arasında / 

kalan taralı bölgenin V /y 

alanı kaç br 2 dir? 

A) 247i - 24 B) 24 ît - 1 2 C) 48 ti-24 

D) 1271-24 E) 12ti-12 


10. Şekildeki merkezil Ay 

elipsin odaklarından 
biri F dir. Elipsin denk- f 

lemi -*1+£ = 1 ise “T Ö > ) \ 

100 64 S 

taralı bölgenin alanı 
kaç br 2 dir? 

A) 20ti-48 B) 20ti-24 C) IOti-48 

D) 57t-24 E) 20 ti-12 


14. b 2 x 2 + a 2 y 2 = a 2 b 2 elipsinin dış merkezliği e=— ve 

5 

odağı x ekseni üzerindedir, 
a + b = 16 olduğuna göre, elipsin yedek çemberi- 
nin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) x 2 + y 2 = 1 6 B) x 2 + y 2 = 100 C)x 2 + y 2 = 36 
D) x 2 + y 2 = 4 E) x 2 + y 2 = 9 


x 3 sin a I n arame trik denklemi ile verilen 
y = 6cosaJ 

elipsin odaklar arası uzaklığı kaç br 2 dir? 

A) 2^3 B) %/Î5 0)3^3 D) 6^3 E) 3^15 


6x 2 + 9y 2 = 36 

elipsinin asal ve yedek çemberlerinin arasında 
kalan bölgenin alanı kaç 71 br 2 dir? 

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 6 


x 2 + 9y 2 = 36 1 

.y 


elipsi K İ M N D 

M ( 

2 

noktalarında ABCD N f 



dikdörtgenine teğettir. ^ 


X 


K 

B 

alan kaç br 2 dir? 


A) 12 — 6tt B) 24-12ti 

C) 48- 

127i 


ry 1- v- v 

_____ a A , y a 

dikdörtgenine teğettir. V J x ID> 24 12 _ 

Buna göre, taralı — — elipsinin hangi noktasındaki teğetinin denklemi 

alan kaç br 2 dir? x + y - 6 = 0 doğrusudur? 

A) 12 — 6tt B) 24-12ti C) 48-12ti A) (2, 6) B) (-4, -2) 

D) 24 - 671 E) 36 - 1 2ti D) (4, 2) E) (4, -2) 

RTİ 2^C 349 449 5-~E 6^A 749 843 9- E 10-B 11-D 12-C 13-D 14-C 15-B 16-D [ 


C) (-4, 2) 



X 2 V 2 

— +İ- = 1 

25 9 

denklemi ile verilen elipsin doğrultman çember- 
lerinden birinin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A) (x + 4) 2 + y 2 = 25 B) (x- 3) 2 + y 2 = 100 

C)(x + 4) 2 + y 2 = 100 D) (x + 4) 2 + y 2 = 50 

E) (x-6) 2 + y 2 = 100 


5. Parametresi 4 olan elipsin odaklarından biri 

F'(4V3, 0) olduğuna göre, denklemi aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

X 2 v 2 x 2 v 2 x 2 v 2 

A) — — + — = 1 B) — + — = 1 C) — — f— = 1 

' 100 64 48 24 36 16 


x 2 v 2 

D) — +^-=1 
64 36 


x 2 v 2 

E) — + 4L_ = 1 

' 64 16 


xl + yl = 1 

15 + 64 

elipsinin üzerinde bir P noktası alınıyor. 

Elipsin odakları F ve F' olmak üzere, Ç(PFF') 
kaç br dir? 

A) 4 + 2VTÖ B) 6 + 2VTÖ C) 30 

D)16 + 2VÎ5 E) 32 


6. Odakları Oy ekseni üzerinde olup asal eksen 

4 

uzunluğu 20 br ve dış merkezliği e = — olan 
elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

X 2 V 2 X 2 V 2 x 2 v 2 

A) — — + — = 1 B) — + = 1 C) — +^- = 1 

' 48 64 40 100 ' 16 64 


x 2 v 2 

D) — +-i- = 1 

36 100 


x 2 v 2 

E) — + J-. = 1 

64 100 


a > 0 olmak üzere, 

y = ax + 2 doğrusu x 2 + 4y 2 = 4 elipsine teğet ise 
teğetin değme noktasının ordinatı kaçtır? 


7. y - 2x - m = 0 doğrusu x 2 + 4y 2 = 4 elipsinin fark- 
lı iki noktada kestiğine göre, m nin alabileceği en 
büyük pozitif tam sayı değeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


4. Doğrultman çemberlerinden birinin denklemi 
x 2 + (y - 4) 2 = 256 

olan elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A) 25İ+yl =1 B) ^ + yl=ı 0^=1 

48 64 64 48 36 64 


x 2 v 2 

D) — +4- = 1 
64 36 


x 2 v 2 

e) _ + y_=ı 

32 64 


x 2 + 4y 2 = 100 

elipsine üzerindeki P(-6, y 0 ) noktasından bir teğet 
çiziliyor. 

y 0 >0 olduğuna göre, teğetin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) 8y - 3x = 50 
C)2y-3x= 18 


B) 4y - 3x = 24 
D)4y + x= 18 


E) 6y + 4x = 25 


9. Köşelerinin koordinatları tam sayılar olan elipsin ala- 
nı 157i br 2 ve çevresi 871 br dir. Buna göre, elip- 
sin odakları aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) (0, 3) ; (0, -3) B) (5, 0) ; (-5, 0) 

C) (4, 0) ; (-4, 0) D) (3, 0) ; (-3, 0) 


E) (8, 0) ; (-8, 0) 


13. Şekilde — + -^- = 1 
25 9 

elipsinin odakları F 
ve F' köşeleri 
A, A' , B ve B' ise 


taralı alan kaç br 2 dir? 



A) 15ti-24 


B) 15ti-20 


C) 20ti-12 


D) IOtt-24 


E) 24tc-24 


10. Dış merkezliği e=— olan elipsin alanı 157i br 2 
5 

dir. Buna göre, elipsin denklemi aşağıdakilerden 
hangisi olabilir? 


2 2 2 2 

A) — +^- = 1 B) — +^- = 1 
25 16 25 9 


x 2 v 2 

O 2L + y_=ı 

' 16 9 


X 2 V 2 

D) — +i- = 1 
25 12 


E)^ + ^ = 1 
1 36 16 


14. Şekilde denklemi Ay 

x 2 v 2 B 

— + -V = 1 olan 

100 b ,/y y\ 

elips ile merkezi -AZ — t 1 — 

orijin olan çember V \ J y 

B ve B' de teğettirler. B' 

Taralı bölgenin alanı 247t br 2 olduğuna göre, elip- 
sin odakları arası uzaklığı kaç br olabilir? 

A) 18 B) 16 C) 14 D) 12 E) 10 


11. Doğrultman denklemleri x = +2 olan elipsin yedek 
(küçük) eksen uzunluğu 2 br olduğuna göre, denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) 2x z + y 2 = 1 B) x z + 2y z = 2 

C) x 2 + 3y z = 2 D) x 2 + 4y 2 = 4 

E) x z + 2y z = 4 


15. Köşeleri A(6, 0), A'(-6, 0) olup p(2V3, 4 ) 

noktasından geçen elipsin denklemi aşağıdaki- 
ierden hangisidir? 

A) *l + yl = 1 B) — +— = 1 C)£+£-1 

12 36 64 36 36 24 


2 2 

D) J^ + JL = 1 
100 36 


2 2 

E) ü- + y. = ı 

64 16 


2 2 

12. Şekilde — + i_ = ı 
25 4 

elipsinin odakları F ve 
F' dir. A ve B elips 
üzerinde iki nokta 


olmak üzere, Ç(AFBF') 
kaç br dir? 

A) 12 B) 16 C) 18 



İS. Dış merkezliği e = ^ ve P(3, -v/5) noktasından 
geçen elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 


A) — + — = 1 B) — + — = 1 C)4+^ = 1 

18 10 16 12 24 10 


x z v 2 

D) — +A- = 1 
20 10 


x 2 v 2 

e) ü_ + y_ = ı 

’ 20 16 


İ1-C 2-C 3- D 4- A 5- E 6- D 7- B 8- A 9- C 10-B 11-B 12-D 13-A 14-B 15-C 16-A 





Öğreten Matematik Fasikiilieri o KONİKLER (ELİPS) 





Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbol 


Düzlemde sabit iki noktaya olan uzaklıkları farkı sabit 
olan noktalar kümesine hiperbol denir. Sabit olan iki 
nokta hiperbolün odakları dır. 



Şekildeki elipsin odakları F' ve F dir. 

|| KF 1 — | KF' 1| =2a ve ||LF|-|LF'|| =2a olup 
| AA' | = 2a uzunluğuna hiperbolün asal eksen 
uzunluğu denir. 

> A(a, 0) ve A'(-a, 0) , B(0, b) ve B'(0, -b) 
noktalan hiperbolün köşeleridir. 

> F(c, 0) ve F'(-c, 0) hiperbolün odaklarıdır. 

> | AA' | = 2a asal (büyük) eksen uzunluğu 

> | BB' | = 2b yedek (küçük) eksen uzunluğu 

> | FF' | = 2c odaklar arası uzaklıktır. 

> c 2 = a 2 + b 2 dir. 


ÖĞRETEN SORU - 39 


x 2 v 2 

-i— = 1 hiperbolünün 


16 9 

a) Köşeleri nedir? 

b) Eksen uzunlukları nedir? 

c) Odakları nedir? 

d) Odaklar arası uzaklığı nedir? 

Çözüm: 

a 2 = 16 => a = 4 
b 2 = 9 => b = 3 

c 2 = a 2 + b 2 =>c 2 = 16 + 9=> c = + 5 olur. 

a) Hiperbolün köşeleri 

A'(-4, 0) . A(4, 0) , B'(0, 3) . B(0, -3) 

b) Büyük eksen uzunluğu | AA' | = 2a = 8 br dir. 
Küçük eksen uzunluğu | BB' | = 2b = 6 br dir. 

c) Hiperbolün odaklan 

F'(-c, 0) ve F(c, 0) olduğundan 
F'(-5, 0) ve F(5, 0) olur. 

d) Odaklar arası uzaklık 

I FF' I = 2c = 10 br bulunur. 


SD 



E 

o 

u 

it 

ra 

e 

’> 

ra 

.. 

3 

Sİ 

3 

3 

3 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 



x__y_ = ı 

49 25 

hiperbolünün köşeleri nedir? 

A) A (7, 5), B(-7, 5) 

B) A(0, 7), A'(0, -7) , B(5, 0) , B'(-5, 0) 

C) A(0, 7), A'(0, -7) , B(0, 5), B'(0,-5) 

D) A(7, 0) , A'(-7, 0) , B(0. 5) , B'(0,-5) 

E) A(7, 0) , A'(-7, 0) , B(5, 0) , B'(-5, 0) 


2 . 


— -i. = 1 

36 25 

hiperbolünün büyük eksen ve küçük eksen 
uzunlukları sırasıyla kaç br dir? 

A) 6; 5 B) 8; 6 C) 12; 10 

D) 36; 25 E) 10; 12 


— — — = 1 

20 12 

hiperbolünün odakları nedir? 

A) F(6, 0), F'(-6, 0) 

B) F(2%/2, 0). P(-2ı/2, 0) 

C) F(4V2, 0), F'Hı/2, 0) 

D) F(0, 242), F'(0,-2İ2) 

E) F(0, A42), F'(0, -442) 


4. 


^- = 1 

144 25 

hiperbolünün odaklar arası uzaklığı kaç br dir? 

A) 42 B) 32 C) 30 D) 26 E) 13 


5. 9x 2 - 16y 2 = 144 

hiperbolünün odakları nedir? 

A) F'(-3, 0), F(3, 0) B) P{-A, 0), F(4, 0) 

C) F'(-5, 0), F(5, 0) D) F'(0,-5), F(0, 5) 

E) F'(-1 0, 0), F(10, 0) 


1 1-D 2-C 3-C 4-D 5-r.l 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Denklemi 



Odakları x ekseni üzerinde bulunan hiperbolün denk- 
x 2 y 2 

lemi — bulunur. 
a 2 b 2 

Odakları y ekseni üzerinde bulunan hiperbolün denk- 
y 

lemi =-? — r -=1 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 40 


Asal eksen uzunluğu 24 br ve odakları F'(-13, 0) 
ve F(13, 0) olan hiperbolün denklemi nedir? 

Çözüm: 

F'(— 1 3, 0) ve F(13, 0) ise c=13 tür. 

| AA' | = 24 => 2a = 24 => a = 12 olup 
c 2 = a 2 + b 2 => 13 2 = 12 2 + b 2 => b = 5 olacağın- 
dan hiperbolün denklemi 


* £_« 

a 2 b 2 


12 2 

_x^ 

144 25 


- = 1 


- = 1 bulunur. 


E 

o 

o 

it 

— 

E 

> 

ra 

> 

l- 

3 

El 

3 

3 


ÖĞRETEN SORU - 41 


Yedek eksen uzunluğu 14 br ve odakları, F'(-25, 0) 
ve F(25, 0) olan hiperbolün denklemi nedir? 

Çözüm: 

F'(-25, 0) ve F(25, 0) ise c = 25 dir. 

| BB' i =14 => 2b = 14 => b = 7 olup 

c 2 = a 2 + b 2 => 25 2 = a 2 + 7 2 => a = 24 

olacağından, hiperbolün denklemi 

„2 „2 


x 2 y 2 


= 1 


x y 

24 *~ 7 * 

x 2 r 
576 49 


: 1 


- = 1 bulunur. 



ÖĞRETEN MİNİ TEST 


TEST 

21 


Asal eksen uzunluğu 8 br ve odaklan F'(-5, 0) 
ve F(5, 0) olan hiperbolün denklemi nedir? 


A) 


25 16 


= 1 


B) 


16 


y 1 

9 


= 1 


C) 


yİ. 

16 


1 


D) 


16 12 


x 2 v 2 

E) 21 — i- = 1 

16 12 


Asal eksen uzunluğu 12 br ve denklemi 

2 2 

x y 

— 2 ~— = 1 °l an hiperbolün odakları nedir? 
3 9 

A) F(6, 0), F'(— 6, 0) 

B) F(4 42, 0), F'(-4İ2, 0) 

C) F(2^ÎÖ, 0), F'(-2 :4ÎÖ, 0) 

D) F(3 45, 0), F'(-3 45, 0) 

E) F(3^/3, 0), F'(-3İ3, 0) 


Yedek eksen uzunluğu 12 br ve odakları 
F'(-10, 0) ve F(10, 0) olan hiperbolün denklemi 
nedir? 


x z v z 

A) 21 — 1_ = i 
64 36 


x 2 v 2 

B) — = 1 

256 144 


C) 2ll_|l = ı 

32 16 


D) 


jsL vl-ı 

100 64 


E) 


100 36 


2 2 

x y 

Denklemi ~ = 1 olan hiperbolün odakları 

16 b 2 

F'(-6, 0) ve F(6, 0) olduğuna göre hiperbolün 
yedek eksen uzunluğu kaç br dir? 

A) 10 B) 4^5 C) 6^2 D) 4^ E) 2 45 


5. Denklemi 


x 2 y 2 


: 1 olan hiperbolün odakla- 


3a 2 4 

rı F'(-2a, 0) ve F(2a, 0) ise hiperbolün asal ek- 
sen uzunluğu kaç br dir? 

A) 8 B) 4n/3 C) 2 4\Ö D) 6 E) 2^6 


1 1-B 2- D 3- A 4-B 5-Bl 












Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Asimptotları 


b b 

' = — x ve y = — x 
a a 

oğruları hiperbolün 

simptotlarıdır. 



ÖĞRETEN SORU - 42 

x 2 v 2 

— --i— = i hiperbolünün asimptotları nedir? 
64 36 


Çözüm: 


a 2 = 64 => a = 8 
b 2 = 36 => b = 6 olup 
asimptot denklemleri 


b 

y _ x 

a 


6 

V = 8 X 


3 

y = -x 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


16 9 

hiperbolünün asimptotları nedir? 


A) y-T-x 


b)v-t|x 


C)y- T jx 


0) ».T^x 

4 


E) y=+^x 

o 


2. Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve büyük 
eksen uzunluğu 20 br olan hiperbolün asim- 
x 

totları y = + — ' se odaklar arası uzaklığı kaç br 
dir? 

A) 10x/6 B) 10x/5 C) 20 D)16 E) 8x/ö 


-x bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 43 


Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve büyük 
eksen uzunluğu 16 br hiperbolün asimptotları 
x 

y = î- ise odaklar arası uzaklık kaç br dir? 

4 


Çözüm: 


| AA' | = 2a = 1 6 => a = 8 

• b x 

Asimptot denklemleri y = + — x = + — 
a 4 


a = 4k => a = 8 
b = k => b = 2 bulunur. 


c 2 = a 2 + b 2 => c 2 = 64 + 4 => c= + 2VÎ7 
Odaklar arası uzaklık | FF' | = 2c = 4x/Î7 br bu 


Odakları 


ekseni üzerinde bulunan ve bü- 


yük eksen uzunluğu 8 br ve odaklarından biri 
F'(2x/5, 0) olan hiperbolün asimptot denklem- 
lerinden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) y = 4x 


b) y=§ 


C) y = 2x 


4. Odakları x ekseni üzerinde bulunan, asal eksen 
uzunluğu yedek eksen uzunluğunun 3 katı olan 
ve odaklarından biri F'(-2x/5, 0) olan hiperbo- 
lün asimptot denklemleri nedir? 


Odaklarından biri F'(-2x/26, 0) olan hiperbolün 

X 

asimptotları y = + — ise büyük eksen uzunluğu 
nedir? 

Çözüm: 


c = -2%/26 , b = k , a = 5k 
c 2 = a 2 + b 2 => (-2-J26) 2 = k 2 + 25k 2 
=> k 2 =4 => k = 2 

Büyük eksen uzunluğu 2a = lOk 


A) y = + — x 


B) y = +3x 


C) y=+Jx 


D) y = + - 


E) y = : 


5. Odaklarından biri F'(-3x/5, 0) olan hiperbolün 

asimptotları y = + — ise yedek eksen uzunluğu 
kaç br dir? 

A) 6x/2 B) 4x/2 C) 3x/2 D) 2-J2 E) 


= 20 br bulunur. 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Denklemi 



F'(-c, 0) J A' 0 Al F(c, 0) x 


Merkezi orijinde bulunan ve eksenleri koordinat eksen- 
leri olan hiperbolün üzerindeki K(x, y) noktası için 

| KF | - 1 KF' | = 2a] x 2 y 2 ; 


c 2 = a 2 + b 2 


= 1 bulunur. 



Odakları F'(-4, 0) , F(4, 0) olan ve P(-4, 6) nokta- 
sından geçen hiperbolün denklemi nedir? 

Çözüm: 


|jj ÖĞRETEN MİNİ TEST / 2 3 j 

1. Odakları F'(-3, 0), F(3, 0) olan ve P(-3, 8) nok- 
tasından geçen hiperbolün denklemi nedir? 

A) 4x 2 - y 2 = 8 B) 2x 2 - y 2 = 4 

C) 8x 2 - y 2 = 8 D) 12x 2 — y 2 =12 

E) x 2 - 8y 2 = 8 


F'(-6, 0) ve F(6, 0) noktalarına olan uzaklıkları 
farkı 10 br olan noktaların geometrik yer denk- 
lemi nedir? 


36 25 


B)2S--£-i 
25 16 


x 2 v 2 

C) - — — = 1 

36 16 


25 11 


x 2 v 2 

e) i-_y_.ı 

11 25 


I PF | =y(-4-4) 2 +(6-0) 2 =10 

|PF'| =-\/(-4 + 4) 2 + (6-0) 2 =6 

I PF | — | PF' | =2a => 10-6 = 2a 
=> a = 2 olur. 

c 2 = a 2 + b 2 => 4 2 = 2 2 + b 2 

=> b 2 = 12 olur. 

Hiperbolün denklemi, 

x 2 y 2 x 2 y 2 

— 5 - = 1 => — — — = 1 bulunur. 


3. F'(-5, 0) ve F(5, 0) noktalarına olan uzaklıkları 

farkı 8 br olan noktaların geometrik yer denkle- 
mi nedir? 

A) 9x 2 - 16y z = 144 B)3x z -4y 2 = 72 

C) 2x 2 - y 2 = 2 D) 3x 2 -4y 2 =108 

E) 9x 2 — 1 6y 2 = 36 


ÖĞRETEN SORU - 46 


F'(-3, 0) ve F(3, 0) noktalarına olan uzaklıkları 
farkı 4 olan noktaların geometrik yer denklemi ne- 
dir? 

ÇÖZÜM: 


4. F'(— 4, 0) ve F(4, 0) noktalarına olan uzaklıkları 

farkı 6 br olan noktalar kümesinin oluşturduğu 
hiperbolün yedek eksen uzunluğu kaç br dir? 

A) 2\İ3 B) 4 C) 2x/6 D) 2^7 E) 6 


F'(-3, 0) ve F(3, 0) => c = 3 tür. 

| PF | - 1 PF' | = 2a => 4 = 2a 

=> a = 2 dir. 

c 2 = a 2 + b 2 => 3 2 = 2 2 + b 2 

=> b 2 = 5 bulunur. 
Hiperbolün denklemi, 


x 2 y 2 


- = 1 bulunur. 


— - — = 1 hiperbolün üzerinde bir P noktası- 
36 1 6 

nın F ve F' odaklarına olan uzaklıklarının ka- 
releri farkı |PF| 2 — | PF' j 2 = 1 92 dir. Buna göre, 
I PF' | kaç br dir? 


C) 4 















Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Parametresi 

i Hiperbolün Odağının Asimptota Olan 
| Uzaklığı 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


> —j - --j = 1 hiperbolünün bir odağının asimptotlar 

3 D 

dan birine olan uzaklığı b brdir. 

v 2 2b 2 

> — -i- = 1 hiperbolünün parametresi 2p = dı 

a 2 b 2 a 

> İkizkenar hiperbolde a = b dir. 


hiperbolünün bir odağının asimptotlarından biri- 
ne olan uzaklığı kaç br dir? 

A) 4 B) VÎ5 C) 2-fi D) 3 E) 2^2 


* JL = 1 hiperbolünün bir odağının asimptotla- 

9 16 

rından birine olan uzaklığı kaç br dir? 

Çözüm: 
x 2 v z 

---£- = 1 hiperbolünün bir odağının asimptot- 
a b 2 

iardan birine olan uzaklığı b br olduğundan ve- 
rilen hiperbolde 

b 2 = 16 => b = 4 bulunur. 


2L_yi=ı 

64 16 

hiperbolünün parametresi nedir? 

A) 2 B) 4 C) 6 D) 8 


* = 1 hiperbolünün parametresi nedir? 

36 24 


Çözüm: 


= 1 hiperbolünün parametresi 


2x 2 - ky 2 = 18 

hiperbolünün parametresi 4 ise odaklar arası 
uzaklığı kaç br dir? 

A) 2VÎ0 B) 2Vl5 C) 4^ D) 10 E) 12 


olduğundan 

a 

36 => a = 6 ve b 2 = 24 olduğundan 
2b z 2-24 

= — = ±_±Z = 8 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 49 


Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve odaklar 
arası uzaklığı 8 br olan ikizkenar hiperbolün denk- 
lemi nedir? 


Çözüm: 


c = 4 tür. 


ikizkenar hiperbolde a = b olup 
c 2 = a 2 + b 2 => 4 2 = a 2 + a 2 
=> 16 = 2a 2 


; 8 olacağından 


hiperbolün denklemi, 


2L_r = 1 

8 8 

x 2 -y 2 =8 bulunur. 


4. Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve odaklar 
arası uzaklığı 12 br olan ikizkenar hiperbolün 
denklemi nedir? 


A) x 2 - y 2 = 36 


D) x 2 - y 2 = 24 


-y 2 = 9 C) x 2 - y 2 = 12 
E) x 2 - y 2 = 1 8 


Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve odak- 
lar arası uzaklığı 16 br olan ikizkenar hiperbolün 
parametresi nedir? 

A) 8 -J2 B) 6^2 C) 8 D) 4-JZ E) 4^2 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Teğet ve Normalin Denklemi - 1 


teğet 1 


P(x 0 , y 0 ) 


— -7J-1 hiperbolüne uzenndekı P(x 0 , y 0 ) nokta- 

sından çizilen teğetin denklemi ^- = 1 dir. 

a b 

b z x„ a 2 y 0 

a y„ b 2 x 0 

• g^w. 

Normalinin denklemi y-y Q = — r ^(x-x 0 ) olur. 

v : ■: b x 0 

Teğetin eğimi yardımıyla normalin eğimi ve denklemi 
de bulunur. 



ÖĞRETEN MİNİ TEST / 2 5 

x 2 — 3y 2 = 6 

hiperbolüne A(3, 1) noktasından çizilen teğetin 
eğimi kaçtır? 

M 3 2 . 3 r-, „ 


x 2 - 5y 2 = 4 

hiperbolüne A(3, 1) noktasından çizilen norma- 
lin eğimi kaçtır? 

A) — B) - C) - D) -- E) 

4 3 ’ 5 ' 3 3 


3x 2 — y 2 = 11 

hiperbolüne A(2, -1) noktasından çizilen teğetin 
denklemi nedir? 

A) y + 3x = 5 B) y + x = 1 C) y + 2x = 3 
D)y + 5x = 9 E)y + 6x = 11 


3x 2 - 5y 2 = 7 

hiperbolüne A(-3, -2) noktasından çizilen nor- 
malin denklemi nedir? 

A) 9y + 10x + 48 = 0 B)3x + 2y + 13 = 0 

C) 7y + 5x + 29 = 0 D) 5y + 8x + 34 = 0 

E)2y + 4x + 16 = 0 


5. k > 0 olmak üzere, 

2x 2 - 5y 2 = 12 

hiperbolüne A(-4, k) noktasından çizilen teğeti- 
nin eğimi kaçtır? 









Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


j Teğet ve Normalin Denklemi - 2 


> Hiperbolün teğet doğrusunun üzerindeki her nokta 
teğet denklemi sağlar. 

> Hiperbol ile doğru teğet ise denklemlerin ortak çözü 
münden elde edilen denklemde A = 0 olmalıdır. 


ÖĞRETEN SORU - 52 

x 2 v 2 

— — ~- = 1 hiperbolüne A(0, 4) noktasından çi- 
8 4 

zilen teğetlerin değme noktalarının ordinatı nedir? 

ÇÖZÜM: 


x 2 v 2 

±-~-\ hiperbolüne P(x QJ y 0 ) noktasından çi- 

8 4 

zilen teğetin denklemi 

^_Wl = 1 di , 

8 4 

A(0, 4) noktası bu denklemi sağlayacağından 


°*Xo 4-y 0 



/ TEST , 

ÖĞRETEN MİNİ TEST 

I 

/ 26 i 


xi_x =1 

12 6 

hiperbolüne A(0, 3) noktasından çizilen teğetin 
değme noktalarının ordinatı nedir? 

A) -6 B) -3 C) —2 D) 2 E) 4 


x 2 - 4y 2 = 8 

hiperbolünün bir teğeti 2x - y = 4 ise değme 
noktası nedir? 

A) (-2,1) 8) (2. 1) C)(4,2) 


D) -2, 


y D = -1 bulunur. 


E) 4, 


4x 2 - 3y 2 = 12 hiperbolünün bir teğeti 
3x - 2y = 4 ise değme noktası nedir? 

ÇÖZÜM: 

4x 2 -3y 2 = 12 hiperbolüne A(x 0 , y 0 ) noktasından 
çizilen teğetin denklemi 

4xx 0 - 3yy 0 = 12 olup bu doğru ile 3x - 2y = 4 
doğrusu aynı doğrulardır. 

Bu durumda 

4x 0 -3y 0 12 g 

_ => x 0 =-, y 0 = 2 olur. 

A,-:-.-* . . 


Yani değme noktası A — , 2 bulunur. 
14 


3x 2 - y 2 = 1 hiperbolü 2x - y = k doğrusuna teğet 
ise k kaçtır? 

ÇÖZÜM: 

3x 2 - y 2 = il 

^ t sisteminin ortak çözümünden elde 

edilecek 2. derece denklemde A = 0 olmalıdır. 
3x 2 ~y 2 =1 => 3x 2 -(2x-k) 2 =1 

=> 3x 2 -(4x 2 -4xk + k 2 ) = 1 
=> x 2 -4xk+k 2 +1 = 0 
=> A = 0 

=> (— 4k) 2 -4*1*(k 2 +1) = 0 

. , _/3 


x 2 -3y 2 = 12 

hiperbolü x-y = k doğrusuna teğet ise k aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 

A) a/2 B) a/3 C) 2^2 D) 2^3 E) 4 


3x 2 - y 2 + 1 =0 

hiperbolü x-y = k doğrusuna teğet ise k aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 

A,f B 4 C,f D,f E,f 


4x 2 - y 2 = 9 

hiperbolü ile y-x = 0 doğrusunun kesim nokta- 
ları nedir? 

A) (a/3, -a/3) B) ( — v/3. S) 

C) (0, a/3), (0,-a/3) D) (a/3, 0),( — a/3, 0) 

E) (a/3, a/3), (^/3,-a/3) 


bulunur. 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Doğrultmanları, Doğrultman 
Çemberi ve Dış Merkezliği 




2Eİ_vl =1 

6 4 

hiperbolünün doğrultmanları nedir? 

A)x = + 2Ş B)x = + ^ C) x=+- 


; V .' ■ 2 2 

Odakları x ekseni üzerinde olan Ar--^r = 1 hiper- 
2 2 a b 

bolünde x = — — ve x = — doğrularına hiperbo- 
lün doğrultmanları denir. 

> Hiperbolün doğrultman çemberleri merkezi hiperbo 
lün odaklarından biri yarıçapı asal eksen uzunluğu 
olan çemberdir. 

F(c, 0) => (x - c ) 2 + y 2 = 4a 2 y i 
F'(-c, 0) => (x + c ) 2 + y 2 =4a 2 

> Hiperbolün dış merkezliği 

y2 2 

~~ 2 — 7 * 2 ” — 1 hiperbolünde e=— dır. 


D) x = : 


*1 yl =1 

a 2 b 2 

hiperbolünün odaklarından biri F(2 a/ 13, 0) ve 

18 

hiperbolün doğrultmanları x = t-a= ise b 

. * 'Z' 13 

kaçtır? 


x 2 y 2 

— = 1 hiperbolünün doğrultmanları ve doğ- 
64 36 

rultman çemberleri nedir? 

ÇÖZÜM: 

a 2 = 64 ve b 2 = 36 ise 

c 2 = a 2 + b 2 => c 2 = 64 + 36 

=> c 2 =100 => c = +10 olur. 

Hiperbolün doğrultmanları 

„ _ a 2 64 32 

x = + — => x = +— = + — bulunur, 
c 10 5 

Doğrultman çemberleri, 

F(10, 0) => (x- 10) 2 + y 2 = 256 
F(-10, 0) => (x + 10) 2 + y 2 = 256 bulunur. 


x 2 y 2 _ 1 

100 64 

hiperbolünün dış merkezliği nedir? 


4. Odakları F(8, 0) , F'(-8, 0) ve dış merkezliği 
4 

e = — olan hiperbolün doğrultman çemberlerin- 
den birinin denklemi nedir? 


A) (x - 4) 2 + y 2 = 72 


C) (x + 8) 2 + y 2 = 36 


= 72 B) (x + 8) 2 + y 2 = 144 

= 36 D) (x + 4) 2 + y 2 = 144 

E) (x + 4) 2 + y 2 = 36 


YT V Z 

- — — =1 hiperbolünün dış merkezliği nedir? 
16 9 

Çözüm: 

a 2 =16 => a = 4ve b 2 = 9 dur. 
c 2 = a 2 + b 2 => c?= 16 + 9 

c z = 25 => c = 5 olur. 

Hiperbolün dış merkezliği 

= c 5 

e=— => e=— bulunur, 
a 4 


5. Köşeleri A(6, 0) ve A'(-6, 0) olan hiperbolün 

9 

doğrultman denklemleri x = j— dir. Buna göre, 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A )|L_yl=ı B ) — =1 o— -—=1 

36 28 36 16 64 36 


x 2 v 2 

D ) 2L_y_ =1 

36 20 


x 2 v 2 
e) — _y_=ı 
16 12 








Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


Hiperbolün Ötelenmesi 


F'(h - c, k) 


\A'(h-a, k) /A(h + a, k) 

/ M(lî, k) V F(h + c, k) 


x z : : y 2 

Şekilde görüldüğü gibi merkezi orijin olan —5—^ = 1 

a b 

hiperbolü, merkezi M(h, k) olacak şekilde ötelenerek 
(x-h) 2 (y-k) 2 


hiperbolü elde edilmiştir. 

Bu hiperbolün köşeleri; 

A'(h - a, k) ve A(h + a, k) 
odakları; 

F'(h - c, k) ve F(h + c, k) olur. 


ÖĞRETEN SORU - 57 


(x - 4) 2 (y + 2) 2 


1 hiperbolünün, 


a) Merkezi nedir? 

b) Köşeleri nedir? 

c) Odakları nedir? 

Çözüm: 

Verilen hiperbolde h = 4 ve k = -2 olup 

a) Merkezi M(h, k) => M(4, -2) bulunur. 

c 2 = a 2 + b 2 => c 2 = 64 + 36 => c=10 olur. 

b) Hiperbolün köşeleri 

A'(h-a, k) => A'(4-8,-2) => A'(-4,-2) 
A(h + a, k) => A(4 + 8, -2) => A(12. -2) bu 


c) Hiperbolün odaklan 

F'(h-c, k) => F'(4 -10, -2) 


F(h + c, k) => F(4 +10, -2) => F(14,-2) bu 



F'(-6, - 2) 










X 2 v 2 

1. — = 1 hiperbolünün 

64 36 

I. Doğrultmanları x = : 


II. Dış merkezliği e=- tür. 

III. Parametresi 2p = 9 dur. 

Yukarıdaki verilenlerden hangisi veya hangileri 
doğrudur? 

A) Yalnız I B) I ve II C) II ve lil 

D) I ve III E) I, II ve III 


4x 2 - 3y 2 = 52 

hiperbolüne üzerindeki P(-4, 2) noktasından çi- 
zilen teğetin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 


A) 2x + y + 6 = 0 


B) 8x + 3y + 26 = 0 


C) 2x - y + 1 0 = 0 D) 4x - 3y + 22 = 0 

E) x - 2y + 8 = 0 


2. Asimptot denklemleri y = ^ — x olan ve 

2 1 

A(2, 1) noktasından geçen hiperbolün denklemi | 
aşağıdakilerden hangisidir? 

ra 

A) 3x 2 - 4y 2 = 8 B)2x 2 -y 2 = 7 ,E 

C) 2x 2 - 3y z = 5 D) 4x 2 - 3y 2 =13 > 

E) 5x 2 - 2y 2 =18 ? 


6. Doğrultmanlarından biri x=— — , dış merkezliği 

5 

5 

e_ 4 °* an hiperbolün küçük eksen uzunluğu 
kaç br dir? 

A ) 2 B) 3 C) 4 D) 6 Et 8 


x 2 - 6y z = 72 

hiperbolünün büyük eksen uzunluğu küçük ek- 
sen uzunluğunun kaç katıdır? 

A) V2 B) V3 C) 2 D) S E) 2V§ 


7. Köşeleri A'(-8, 0) , A(8, 0) olan hiperbolün doğrult- 
32 

manian x = + — ise dış merkezliği aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


4x 2 - y 2 = 7 

hiperbolüne A(2,-3) noktasından çizilen teğetin 
eğimi kaçtır? 

A) "T B )- 3 C)-| D) -2 E) -i 


8. F(6, 0) ve F'(-6, 0) noktalarına olan uzaklıkları 

farkı 10 cm olan noktaların geometrik yer denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) *L-yL =1 B) ül-^=ı C ) — -ül-ı 

36 25 24 12 25 11 


D) JL = ı 
36 11 


E) İSİ_Vİ = 1 
25 16 




Öğreten Matematik Fasikülieri o KONİKLER (HİPERBOL) 


9. 2x 2 - 3y 2 = 6 

hiperbolünün bir teğeti y - x + 1 = 0 ise değme 
noktası aşağıdakilerden hangisidir? 

A) (-3, 2) B) (2, —3) C) (—2, 3) 

D) (3, 2) E) (4, 3) 


13. Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve büyük ek- 
sen uzunluğu 12 br olan hiperbolün asimptotların- 
dan biri y = — ise odaklar arası uzaklığı kaç br 
dir? 3 

A) 2a/TÖ B) 3a/TÖ C) 4a/Î0 

D) öVÎO E) 6 a/Î0 


hiperbolü y = x + a doğrusuna teğet ise a mn po- 
zitif değeri kaçtır? 

A) 1 B) 72 C) 73 D) 2 E) 7ö 


14. Bir köşesi A(4, 0) ve dış merkezliği e = 2 olan 
hiperbolünün asimptotlarından biri aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

r- 4 1 

A)y = +73x B) y = + — X C)y = + -X 


D) y = +— x 


E) y = + ^x 


hiperbolüne A(8, -2) noktasından çizilen nor- 
malin eğimi kaçtır? 


3x z - 4y 2 = 48 

hiperbolünün odaklarından birinin asimptotlar- 
dan birine uzaklığı kaç br dir? 

A) 272 B) 3 C) 273 D) 4 E) 372 


12. 2x z - y 2 = 1 6 

hiperbolüne üzerindeki P(-4, 4) noktasından çi- 
zilen teğetin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A) 3x + y = -8 B) x + y = 0 C) 2x + y = -4 


D) 4x + y = -12 


E) 2x - y = — 1 2 


24 16 

hiperbolünün yedek eksen çemberinin denklemi 
nedir? 

A) x 2 + y 2 = 8 B) x 2 + y 2 = 4 C)x 2 + y 2 = 24 
D) x 2 + y 2 = 16 E) x 2 + y 2 = 1 2 


h_ d 2- A 3- D 4- C 5- B 6- D 7- C 8- C 9- D. 10~ c 12-C 13-C 14-A 15-C 16-D 




Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 


3x 2 — 4y 2 = 12 

hiperbolünün doğrultman doğrularından birinin 
en yakın odağa olan uzaklığı kaç br dir? 


2L_yı = ı 

16 20 

hiperbolünün F(c, 0) odağından dik geçen kiriş hi- 
perbolü A ve B gibi iki noktada kesiyor buna göre, 

A(ABO) kaç br 2 dir? 

A) 20 B) 24 C) 30 D) 42 E) 60 


10. 2x 2 - y 2 = 6 

hiperbolünün doğrultman çemberlerinden biri 
aşağıdakilerden hangisidir? 

A) (x - 3) 2 + y 2 = 4 B) (x - 3) 2 + y 2 = 8 

C) (x + 3) 2 + y 2 = 1 6 D) (x- 3) 2 + y 2 = 12 

E) (x-2) 2 + y 2 = 12 


14. Odaklarından biri F'(-3V5,0) olan hiperbolün 
1 

asimptotları y = ±-x ise büyük eksen uzunlu- 
ğu kaç br dir? 

A) 18 B) 16 C) 12 D) 8 E) 6 


hiperbolünün asimptotları ile y = 6 doğrusunun 
oluşturduğu üçgenin alanı kaç br 2 dir? 

A) 96 B) 80 C) 72 D) 60 E) 48 


15. Odakları x ekseni üzerinde bulunan ve odaklar 
arası uzaklığı 12 br olan ikizkenar hiperbolün 
denklemi nedir? 

A) x 2 - y 2 = 12 B) x 2 - y 2 = 36 C)x 2 -y 2 = 16 

D) x 2 - y 2 = 24 E) x 2 - y 2 = 1 8 


hiperbolünün üzerindeki K(3, 1) noktasından 
geçen ve x - 4y - 2 = 0 doğrusuna dik teğetinin 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)y + 4x-13 = 0 B)y + 2x-7 = 0 

C)2y + x-5 = 0 D) y + 6x-9 = 0 

E) 2y + 3x- 11 =0 


16. Odaklan F(2 a/ 3, 0) ve F(-2-j3, 0) olan hiperbo- 
lün bir asimptotu y = -3x doğrusudur. 

Bu hiperbolün denklemi aşağıdakilerden hangi- 


A) 1 2x 2 - 3y 2 = 25 
C) 25x 2 - y 2 = 50 


B) 1 0x 2 - y 2 = 50 
D) 45x 2 - 5y 2 = 54 


E) 35x 2 - 5y 2 = 52 


İl- A 2- D 3- B 4- E 5- E 6- B 7- D 8- E 9- E 10-D 11-Ç_12-A — 13A0 — 1.4- C 15-E 16j3_ 


1 . 



Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (HİPERBOL) 



1 . 



Öğreten Matematik Fasikülieri o KONİKLER (HİPERBOL) 


9. x 2 — 8y 2 = 16 


hiperbolünün odaklar arası uzaklığını çap kabul 
eden merkezil çemberin denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

A)x 2 + y 2 =12 B) x 2 + y 2 = 18 C)x 2 + y 2 = 36 
D) x 2 + y 2 = 24 E) x 2 + y 2 = 27 


10. x 2 - 3y 2 = 6 

hiperbolünün asimptotlarının belirttiği açılardan 
birinin ölçüsü, aşağıdakilerden hangisidir? 

A) 45° B) 90° C) 120° D) 135° E) 150° 


E 

o 

u 

’ü 

ra 

c 

> 

ra 

> 

11. 9x 2 - 25y z = 225 | 

hiperbolünün asimptotlarının ve y = 6 doğrusu- | 
nun oluşturduğu üçgenin alanı kaç br 2 dir? S 

A) 24 B) 30 C) 36 D) 48 E) 60 I 


13. Denklemi, 

x 2 - y 2 = 8 

olan hiperbolün A(3, 1) noktasındaki teğeti x 
eksenini hangi noktada keser? 

in ft 7 

A)y B) 3 C)| □) ~ E) 2 


14. A(1, \/3) noktasından geçen ve asimptotları 
y = q:2x olan hiperbolün denklemi aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) 4x 2 - y 2 = 1 B) x 2 - 4y 2 = 4 C)4x 2 -y 2 = 4 

D) x 2 - 4y 2 = 1 E) x 2 - y 2 = 4 


15. x 2 - a 2 y 2 = a 2 

denklemi ile verilen hiperbolün doğrultman çemberi- 
nin alanı 1 6te br 2 ise elipsin odakları arası uzak- 
lığı kaç br dir? 

A) -J3 B) S C) 2-J3 D) 2-V5 E) 4 



2. 1974 -ÜSS: 

^l_yl = ı 

4 9 


E 

O 

u 


•r 4. 2011 - LYS - 1 / GEO: 


hiperbolünün asimptotlarıyla 


y =2 doğrusunun kesim noktaları aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 

C) 


£ 2 )■[ 2 
9’ H 9' 


2 ; 


3’ 

E) (4, 2); (3, 2) 




D) 2, 


2 ,-® 

9 

-i, 2 

3 


m 

c 

> 

fB 

>• 

u 

3 

Ol 

i 

s 

s 


x 2 + y 2 = 4 çemberi ile xy = 1 hiperbolü kaç nok- 
tada kesişir? 


A) 4 


B) 3 


C) 2 


D) 1 


E) 0 


12 . 


x 

T 


16 


- = 1 


hiperbolünün asimptotlarıyla y = 3 doğrusunun 
kesim noktaları aşağıdakilerden hangisidir? 

B) (-4, 3) ; (4, 3) 


C) 





E) (6, 3) ; (-6, 3) 



E 


1 6. Parametrik denklemleri 
x 2 = 2t + 1 
y 2 = 40 + 8t 

olan eğriye ait denklem aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A) Elips B) Hiperbol C) Çember 

D) Doğru E) Parabol 


CEVAP ANAHTARI 

1- 

D 

2- 

C 

3- 

B 

4- 

A 



- B 2- C 3- A 4- C 5- D 6- E 7- A 8- C 9- B 10-E 11-E 12-C 13-C 44-A Ifi-n ifi-R 




Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Denklemi ve Grafiği 
(Odak x Ekseni Üzerinde) 


o Odağı Fİ — , 0 


o Doğrultmanı x = -^ — 

o Denklemi y 2 = 2px 
o Simetri ekseni x ekseni x = 


o Odağı F' 0 

v 2 


® Doğrultmanı x = ~ 

o Denklemi y 2 = -2px 
o Simetri ekseni x ekseni 



P[-P,0 

l 2 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


1. Doğrultmanı x = -2 ve köşesi 0(0,0) olan para- 
bolün denklemi nedir? 

A) y 2 = 2x B) y 2 = 4x C) y 2 = 8x 

D) y 2 = -4x E) y 2 = -8x 


2. Doğrultmanı x = 3 ve köşesi 0(0, 0) olan para 
bolün denklemi nedir? 

A) y 2 = 1 2x B) y 2 = -6x C)y 2 = -12x 

D) y 2 = 6x E) y 2 = -24x 


Doğrultmanı x = -4 ve köşesi 0(0, 0) olan para- 
bolün denklemi ve grafiği nedir? 

Çözüm: 

x = _£ _4 = _£ p_3 0 | ur 

Parabolün odağı F^™, oj = F(4, 0) olup 
denklemi y 2 = 2px => y 2 = 16x olur. 


y 2 = 1 6x 





SORU- 


Doğrultmanı x = 5 ve köşesi 0(0, 0) olan parabo- 
lün denklemi ve grafiği nedir? 

Çözüm: 

x = — ~ => 5 = -— => p = — 1 o olur. 

2 2 

Parabolünün odağı F^|, oj = F(-5, 0) olup 
denklemi 

y 2 = 2px => y 2 = -20x olur. 


y 2 = -20x l 

vy 


F(-5, 0) \ 




0 

*5 

. c 


3. Doğrultmanı x = -1 ve köşesi 0(0, 0) olan pa 
rabolün grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 

A) B) C) 

y 2 = -4x Ay . . Ay y 2 = 2x y 2 = -2x Ay . 


! u^f(2^0)x F(-1,0) 


y y z = 4x 


Ay y 2 = 


4. Yanda doğrultmanı 
ve grafiği verilen 
parabolün denklemi 
nedir? 


F( — 2, 0) AO 


A) y 2 = 2x 


B) y 2 = 4x 


x = 2 

c) y z = -4x 


D) y 2 = -8x 


E) v 2 = -1 6x 


İ B4€*B»iaâ | 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Denklemi ve Grafiği 
(Odak y Ekseni Üzerinde) 


o Odağı F^O, 

o Doğrultmanı y = -£ 
o Denklemi x 2 = 2py 
o Simetri ekseni y ekseni 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


o Doğrultmanı y = -^ 
e Denklemi x 2 = -2py 
o Simetri ekseni y ekseni 



ÖĞRETEN SORU - 60 


Doğrultmanı y = 3 ve odağı F(0, -3) olan parabo- 
lün denklemi ve grafiği nedir? 

Çözüm: 

y = — => 3= — ==> p = 6 olur. 

2 2 y 

Parabolün odağı F^O, --|j = F(0, -3) olup 
parabolün denklemi, 
x 2 = -2py => x z = -2 * 6 • y 
=> x 2 = -12y olur. 


1. Doğrultmanı y = 1 ve odağı F(0, -1) olan 
parabolün denklemi nedir? 

A) x 2 = y B) x 2 = 2y C) x 2 = -2y 

D) x 2 = -Ay E) x 2 = -8y 


Doğrultmanı y = -3 ve odağı F(0, 3) olan para- 
bolün denklemi nedir? 

A) x 2 = 3y B) x 2 = 1 2y C)x 2 = 6y 

D) x 2 = -24y E) x 2 = 1 8y 


3. Doğrultmanı y = 2 ve odağı F(0, -2) olan para- 
bolün grafiği nedir? 

A ) Ay Av _ c ) Av 



|F(0,-3)\ 

I x 2 = -12y 


SORU- 


Doğrultmanı y = -4 ve odağı F(0, 4) olan parabo- 
lün denklemi ve grafiği nedir? 

Çözüm: 

y = - => — 4 = — => p=-8 olur. 

2 2 

odağı F(0, 4) olup parabolün denklemi, 
x 2 = -2py => x 2 = -2 • (-8) • y 
=> x 2 = 1 6y olur. 

Ay 

x 2 = 16y 

\ 1 F (°.4)/ 



4. Yanda doğrultmanı 
ve grafiği verilen 
parabolün denklemi 
nedir? 



A) x 2 = 2y 


B) x 2 = 4y 


C) y 2 = 8x 


D) y 2 = 4x 


E) x 2 = 8y 

















Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabol i 

Tanım: R 2 (düzlem) de sabit bir doğruya ve bu doğ- 
ru üzerinde olmayan sabit bir noktaya eşit uzaklıktaki 
noktaların geometrik yerine parabol denir. 
d A AY 


F £, o 
2 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


F(0, 2) noktası ile y = -2 doğrusuna eşit uzak- 
lıkta bulunan noktaların geometrik yer denklemi 
nedir? 

A) y 2 = 4x B) y 2 = 8x C) x 2 = 4y 

D)x 2 = 8y E)x 2 =12y 


Sabit F noktasına parabolün odağı, sabit d doğrusu- 
na da parabolün doğrultmanı denir. 

0 x eksenine parabolün simetri ekseni denir. 

° Parabolün odağı F^|, oj 

0 Parabolün doğrultman denklemi x = -— 

2 

0 Parabolün köşesi 0(0, 0) 

(Doğrultmana en yakın nokta) 

0 Odağın doğrultmana olan uzaklığına parabolün 
parametresi denir. | FH' | = p 


SORU- 


F(0, 3) noktası ve y = -3 doğrusuna eşit uzaklıkta 
bulunan noktaların geometrik yer denklemi nedir? 

Çözüm: 1 

Geometrik yere ait herhangi bir nokta P(x, y) olsun. 


</(x-0) 2 + (y-3) 2 =y + 3 


Vx 2 + y 2 -6y + 9 =y + 3 
x 2 + y 2 -6y+9 = y 2 +6y + 9 

x 2 = 12y bulunur. 

Çözüm: 2 

istenen noktalar kümesi, 

odağı F(0, 3) ve doğrultmanı y = -3 olan para- 
boldür. 

p 

~2 = ~ 3 => P = 6 olup 


p = 6 olup 


x 2 = 2py => x 2 =12y bulunur. 

ÖĞRETEN SORU - 63 

F(2, 0) noktası ile x = -2 doğrusuna eşit uzaklıkta 
bulunan noktaların geometrik yer denklemi nedir? 

Çözüm: 

istenen noktalar kümesi, 

odağı F(2, 0) ve doğrultmanı x = -2 olan para- 
boldür. 


y 2 = 2px 


p = 4 olup 
t 2 = 8x bulunur. 


2. F(0, -4) noktası ile y = 4 doğrusuna eşit uzak- 

lıkta bulunan noktaların geometrik yer denklemi 
nedir? 

A) x 2 = -1 6y B) x 2 = 16y C)y 2 = -16x 

D) y 2 = 16x E) x 2 = -8y 


3. F(5, 0) noktası ile x = -5 doğrusuna eşit uzak- 

lıkta bulunan noktaların geometrik yer denklemi 
nedir? 

A) x 2 = 20y B) x 2 = lOy C)y z = 10x 

D) y 2 = 12x E) y 2 = 20x 


4. F(-6, 0) noktası ile x = 6 doğrusuna eşit uzak- 

lıkta bulunan noktaların geometrik yer denklemi 
nedir? 

A) y 2 = -1 2x B) y 2 = -1 6x C) y 2 = -24x 
D) x 2 = 24y E) x 2 = 1 2y 


5. F(0, -3) noktası ile y = 3 doğrusuna eşit uzak- 

lıkta bulunan noktaların geometrik yer denklemi 
nedir? 

A) x 2 = -6y B) x 2 = — 1 2y C) y 2 = 6x 

D) x 2 = 12y E) y 2 = -1 2x 




Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Odağı ve Doğrultmanı 


> Parabolün odağı F 0 


Parabolün doğrultman denklemi x = 


> Parabolün odağı F 0, — 
V 2 


Parabolün doğrultman denklemi y = - 



j| ÖĞRETEN MİNİ TEST / 

1. y 2 = 16x parabolünün odağı nedir? 

A) F(4, 0) B) F(—4, 0) C) F(8, 0) 

D) F(2, 0) E) F(0, 4) 


SORU- 


y 2 = 10x parabolünün odağı nedir? 

Çözüm: 

y 2 = 10x eşitliğinde 2p = 10 => p = 5 


parabolünün odağı F^, ûj olduğundan 
F (§. °W§. °] bulunur. 


2. y 2 = -10x parabolünün odağı nedir? 


A) F -, 0 
2 ’ 


B) F(-5, 0) 


C) F(0, -5) 


D) F 0 
2 


E) F 0 


SORU - 6 


x 2 = -6y parabolünün odağı nedir? 

Çözüm: 

x 2 = -6y eşitliğinde 2p = 6 p = 3 
parabolünün odağı olduğundan 

F (°’ _ 2) = F f 0, "'|] bulunur ’ 


SORU- 


y z = -8x parabolünün doğrultmanı nedir? 

Çözüm: 

y z = -8x eşitliğinde 2p = 8 => p = 4 olur. 
Parabolün doğrultmanı 


x 2 = -12y parabolünün odağı nedir? 

A) F(0, -3) B) F(0, -6) C) F(-3, 0) 

D) F(-6, 0) E) F(0, 3) 


4. y 2 = 12x parabolünün doğrultmanı nedir? 

A) x = -6 B) x = -3 C) x = 3 

D) y = 3 E) y = -3 


x = 2 bulunur. 


SORU- 


x 2 = 4y parabolünün doğrultmanı nedir? 


Çözüm: 


x 2 = 4y eşitliğinde 2p = -4 => p = -2 olur. 
Parabolün doğrultmam 


y = -1 bulunur. 


5. x 2 = -6y parabolünün doğrultmanı nedir? 


B) y = 3 


E) x = 3 










Öğreten Matematik hasîKüllefı s KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Teğet Denklemi 


y 2 = 2px parabolüne üzerindeki P(x 0 , y 0 ) noktasından 
çizilen teğetin denklemi 

y 0 y = p(x + x 0 ) dır. 

Teğet denklemlerinden, teğetin eğimi 
„ P 


y 0 


bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 68 


y 2 = 4x parabolüne P(1, 2) noktasından çizilen te- 
ğetin eğimi ve teğetin denklemi nedir? 

Çözüm: 


: 4X 


2p = 4 => p = 2 dir. 


y 2 = 2px parabolüne üzerindeki P(x 0 , y 0 ) nokta- 
sından çizilen teğetin denklemi y 0 y = p(x + x 0 ) ol- 
duğundan 

y 0 y = p(x + x 0 ) => 2y = 2(x + 1 ) 

=> y = x + 1 olur. 

Teğetin denklemi y = x + 1 ise 
teğetin eğimi 1 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 69 


5x 2 = -2y parabolüne P(2, -10) noktasından çizi- 
len teğetin denklemi nedir? 

Çözüm: 


5x 2 = -2y 


5 2 
y = — x 
2 


y' = -5x 


Teğetin eğimi m t = -5*2 = -10 olup denklemi 
y-y 0 = m l (x-x 0 ) => y + 1 0 = -1 0(x - 2) 

=> y + 10 =-10x + 20 
=> y = -10x+10 bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 70 


s=-?- 

y 0 


S- 


y 0 


y 0 = 273 tür. 


y 2 =12x => (273) 2 =12x 0 => x 0 =1 olaca- 
ğından 

değme noktası P(x Qt y 0 ) = P(1 , 273 ) bulunur. 


y 2 = 12 x parabolünün x ekseni ile 60° lik açı ya - 1 
pan teğetinin değme noktası nedir? 

Çözüm: 

Teğetin eğimi m = tan60° = 73 tür. 
y 2 = 12x => 2p = 12 => p = 6 olur. 

Teğetin eğimi m= — olduğundan 

y 0 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 



1. y 2 = 6 x parabolüne P{ 6 , - 6 ) noktasından çizilen 
teğetin denklemi nedir? 

A) 2y + x + 6 = 0 B) y + x = 0 

C)2y-x + 18 = 0 D)x-2y— 18 = 0 

E) y + 2x — 6 = 0 


2. 3y 2 = 4x parabolüne P(12, 4) noktasından çizi- 

len teğetin denklemi nedir? 

A) 2y - x + 4 = 0 B)6y-x-12 = 0 

C) 4y — x - 4 = 0 D) 4y + x - 28 = 0 

E)y + x-16 = 0 


E 

o 

u 

2- 

J3 

.E 

> 

ra 

> 

L. 

3 

51 

3 

3 

3 


E 3. 4x 2 = -3y parabolüne P(-3,-12) noktasından çi- 

zilen teğetin eğimi nedir? 

A) -4 B) -2 C) 2 D) 4 E) 8 


4 y 2 = 2x parabolünün x ekseni ile 30° lik açı ya- 
pan teğetinin değme noktası nedir? 

'3 


A) ± 73 


B) (1, 72) 


C) (2, 2) 


D) 


1 £ 

4' 2 


E) (3, 76) 


5. y 2 = 8 x parabolünün x ekseni ile 45° lik açı ya- 
pan teğetinin değme noktası nedir? 

A) (2, 4) B) (1, 272) C) (4,-472) 

D) (4, 472) E) (2, -4) 


İl- A 2-B 3- E 4- A 5- Al 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Normal Denklemi 

y = 2px parabolüne üzerindeki P(x 0 , y 0 ) noktasından 
çizilen normalin denklemi 

y-y 0 =-— (x-x 0 ) dır. 

P 


Normalin denkleminden, normalin eğimi 


m„ 


y 0 


bulunur. 


ÖĞRETEN SORU - 71 
y 2 = 4x parabolüne P(1, 2) noktasından çizilen 
normalin denklemi ve normalin eğimi nedir? 

Çözüm: 


y 2 = 4x => 2p = 4 


Normalin eğimi m n = 


p = 2 dir. 

y 0 


m„ 


= -1 


Normalin denklemi y - y 0 = m n (x - x 0 ) 
y - 2 = -1 (x - 1 ) 
y - 2 = -x + 1 
y + x - 3 = 0 bulunur. 

ÖĞRETEN SORU - 72 
x 2 = -3y parabolüne P(3, -3) noktasından çizilen 
normalin denklemi nedir? 

Çözüm: 


x 2 = -3y => y = -^x 2 

=> y' = -— 2x 
3 


y'= 


2x 


olur. 


Teğetin eğimi m, =---(3) => m, 


Normalin eğimi m,»m n =-1 => -2«m n =-1 

1 

=> m„ = — 

n 2 

Normalin denklemi y - y 0 = m n (x - x 0 ) 
y_(_3) = l( X -3) 

y + 3 =l(x-3) 

2y + 6 = x - 3 
2y - x + 9 = 0 bulunur. 



/ TEST 

jj ÖĞRETEN MİNİ TEST 

/ 34 


1. y 2 = 2x parabolüne P( 8 , 4) noktasından çi 
zilen normalin eğimi kaçtır? 

A) -8 B) -4 C) —2 D) 2 E) 4 


E 

0 
u 

n 

_ra 

■E 

ra 

> 

i.. 

3 

1 

g 


2. 3x 2 = 2y parabolüne P(2, 6 ) noktasından çizilen 

normalin denklemi nedir? 

A) 6y + x - 38 = 0 B)2y + x-14 = 0 

C) 4y — x — 22 = 0 D)y + x-8=0 

E) 6y — x — 34 = 0 


y 2 = -4x parabolüne P(-1, 2) noktasından çizi- 
len normalin denklemi nedir? 

A) y + x - 1 = 0 B) 2y + x — 3 = 0 

C) y - 2x - 4 = 0 D)y-x — 3 = 0 

E) 2y - x - 5 = 0 


6 x 2 = -y parabolüne P(-1,-6) noktasından çizi- 
len normalin denklemi nedir? 

A)y-4x— 10 = 0 B)2y-x— 13 = 0 

C) 4y + x — 23 = 0 D)12y + x + 73 = 0 

E) 8y + x - 47 = 0 


Şekilde verilenlere 
göre parabolün 
üzerindeki P(2, 4) 
noktasından çizilen 
normalin denklemi 
nedir? 

A)y-x-2 = 0 
C) y + 2x - 8 = 0 



D)y + x-9 = 0 


E)y + x-6 = 0 


1-B 2- A 3- D 4-D 5-E I 
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ug rete n Matematik Fasikülleri ' o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Ötelenmesi - 1 


t-H 


İA(h, k) 


Yukarıdaki şekilde köşesi A(h, k) 

doğrultmanı x = h-| ve odağı F^h+|, kj olan 

ötelenmiş parabol görülmektedir. 

Bu parabolün denklemi 

(y - k) 1 2 = 2p(x - h) dir. 


Köşesi A(2, -2) ve doğrultmanı x = -3 olan para- 
bolün denklemi nedir? 

ÇÖZÜM: 

A(2, -2) => h = 2 ve k = -2 dir. 

Doğrultmanı x = h-~ olduğundan 


x = -3 => -3=2-~ => p = 10 olur. 
Parabolün denklemi 

(y - k) 2 = 2p(x - h) => (y + 2) 2 = 2 ■ 1 0(x - 2) 
=> (y + 2) 2 = 20(x - 2) 


bulunur. 



ÖĞRETEN MİNİ TEST 


1. Köşesi A(4, -3) doğrultmanı x = -5 olan para- 
bolün denklemi nedir? 

A) (y + 3) 2 = 18(x - 4) B) (y + 3) 2 = 18(x + 4) 

C) (y + 3) 2 = 36(x - 4) D) (y - 3) 2 = 36(x - 4) 

E) (y - 3) 2 = T8(x - 4) 2 


Parabolün Ötelenmesi -2 


I X = h + y 

Yukarıdaki şekilde köşesi A(h, k) doğrultmanı 
x = h + £- ve odağı F^h-S-, kj olan ötelenmiş pa- 
rabol görülmektedir. 

Bu parabolün denklemi 

(y - k) 2 = -2p(x - h) dir. 


Köşesi A(3,-4) ve doğrultmanı x = 6 olan parabo- 
lün denklemi nedir? 

Çözüm: 

A(3, -4) => h = 3 ve k = -4 tür. 


Doğrultmanı x = h + ^ olduğundan 


x = 6 => 6=3+- => p = 6 olur. 

2 

Parabolün denklemi 

(y - k) 2 = -2p(x - h) ^ (y - (-4)) 2 = -2 • 6(x - 3) 

=> (y + 4) 2 = — 1 2(x — 3) 

bulunur. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


1. Köşesi A(6,2) ve doğrultmanı x = 10 olan para- 
bolün denklemi nedir? 

A) (y + 2) 2 = 16(x — 6) B) (y + 2 ) 2 = -16(x - 6) 

C) (y - 2) 2 = -1 6(x - 6) D) (y - 2) 2 = 1 6(x - 6) 

E) (y - 2) 2 = -1 6(x + 6) 



2. Odağı F(2, 4) ve doğrultmanı x = -2 olan para- 
bolünün denklemi nedir? 

A) (y + 4) 2 = 8(x + 2) B) (y-4) 2 = 16(x + 2) 

C) (y + 4) 2 = 16(x - 2) D) (y-4) 2 = 16x 

E) (y - 4) 2 = 8x 


2. Odağı F(3, 5) ve doğrultmam x = 7 olan parabo- 
lün denklemi nedir? 

A) (y - 5) 2 = -8(x - 5) B) (y — 5) 2 = 8(x - 5) 

C) (y - 3) 2 = -4(x - 5) D) (y + 5) 2 = 8(x - 5) 

E) (y - 5) 2 = -8(x + 5) 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER (PARABOL) 


Parabolün Ötelenmesi - 3 


Parabolün Ötelenmesi - 4 




Yukarıdaki şekilde köşesi A(h, k) 

doğmltmanı y = k-^ ve odağı F^h, k+^j °l an 

ötelenmiş parabol görülmektedir. 

Bu parabolün denklemi 

(x - h) 2 = 2p(y - k) dır. 


ÖĞRETEN SORU - 79 


Köşesi A(6, -2) ve doğrultmanları y= -3 olan pa- 
rabolünün denklemleri nedir? 

Çözüm: 

A(6, -2) => h = 6 ve k = -2 dir. 


Doğrultmanı y = k-“ olduğundan 


y = -3 => - 3 = -2 - 

Parabolünün denklemi 


p = 2 olur. 


(x - h) 2 = 2p(y - k) => (x - 6) 2 = 2 ■ 2(y - (-2)) 


=> (x - 6) 2 = 4(y + 2) 


bulunur. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


1. Köşesi A(5, -1) ve doğrultmanı y = -2 olan pa- 
rabolün denklemi nedir? 

A) (x - 5) 2 = 4(y + 1 ) B) (x + 5) z = — 4(y + 1 ) 

C) (x - 5) 2 = 4(y - 1 ) D) (x + 5) 2 = 4(y - 1 ) 

E) (x + 5) 2 = 4(y + 1 ) 


2. Odağı F(2, 4) olan ve doğrultmanı y = -6 olan 
parabolünün denklemi nedir? 

A) (x + 2) 2 = 10(y +1) B) (x- 2) 2 = 10(y + 1) 

C) (x - 2 f = 20 (y - 1 ) D) (x - 2) 2 = -20(y + 1 ) 


C) (x - 2) 2 = 20(y — 1 ) 


E) (x - 2) 2 = 20(y + 1 ) 




Yukarıdaki şekilde köşesi A(h, k) 

doğrultmanı y = k+^ ve odağı F^h, k— olan 

ötelenmiş parabol görülmektedir. 

Bu parabolün denklemi 

(x - h) 2 = -2p(y - k) dır. 


ÖĞRETEN SORU - 80 


Odağı F(4, 2) olan ve doğrultmanı y = 6 olan pa- 
rabolün denklemi nedir? 

Çözüm: 


Fİ h, k~|J ve F(4, 2) ise 


h = 4 ve k-- = 2 dir. 

2 

Doğrultman y = k + ^ olduğundan 6 = k+^ 


k + — = 6 


k-— = 2 


k = 4 , p = 4 olur. 


Parabolün denklemi 

(x - h) 2 = -2p(y - k) => (x — 4) 2 = -2 • 4(y - 4) 

=> (x - 4) 2 = -8(y - 4) 

bulunur. 


ÖĞRETEN MİNİ TEST 


1. Odağı F(3, 5) olan ve doğrultmanı y = 7 olan pa- 
rabolün denklemi nedir? 

A) (x - 3) 2 = 4(y - 6) B) (x - 3) 2 = -4(y - 6) 

C) (x-3) 2 = -4(y + 6) D) (x + 3) 2 = -4(y + 6) 

E) (x + 3) 2 = -4(y - 6) 

2. Köşesi A(2, 1) ve doğrultmanı y = 4 olan para- 
bolün denklemi nedir? 

A) (x + 2) 2 = -12(y +1) B) (x + 2) 2 = -12(y - 1) 

C) (x - 2) 2 = 1 2(y + 1 ) D) (x - 2 f = -1 2(y - 1 ) 

E) (x - 2) 2 = -1 2(y + 1 ) 


















1 , Aşağıdakilerden kaç tanesi doğrudur? 

I. y 2 = 8x parabolünün odağı F(2, 0) dır. 

II. x 2 = 16y parabolünün odağı F(0, 4) tür. 

III. y 2 = 8x parabolünün doğrultmanı x = -2 
doğrusudur. 

IV. x 2 = -8y parabolünün doğrultmanı y = 2 
doğrusudur. 


5. Odağı F(6, 0) noktası olan parabolün denklemi 
nedir? 

A) y 2 = 1 2x B)y 2 = 6x C)y 2 = 24x 

D) x 2 = 12y E) x 2 = 24y 


2. Aşağıdakilerden kaç tanesi doğrudur? 

I. y 2 = 12x parabolünün odağı F(6, 0) dır. 

II. x 2 = 4y parabolünün odağı F(0, 1) dir. 

III. y 2 = — 4x parabolünün doğrultmanı x = 1 
doğrusudur. 

IV. x 2 = -16y parabolünün doğrultmanı y=-4 
doğrusudur. 

A) 0 B) 1 C) 2 D) 3 E) 4 


6. Denklemi 8y 2 -3x = 0 olan parabolün 
tası aşağıdakilerden hangisidir? 

A) f 0 ' I) B > fi °] °> 


odak nok- 


H) 


3. Aşağıdakilerden kaç tanesi doğrudur? 

I. x 2 = 4y parabolünün odağı F(0, 1) dir. 

II. y 2 = 8x parabolünün odağı F(0, 2) dir. 

III. y 2 = -4x parabolünün odağı F(-1,0) dır. 

IV. x 2 = -8y parabolünün doğrultmanı x = 2 
doğrusudur. 

A) 0 B) 1 0 2. D) 3 E) 4 


7. Doğrultmanı x = -6 ve köşesi 0(0,0) olan para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y 2 = 6x B)y 2 = 12x Oy 2 = 18x 

D) y 2 = 24x E) y 2 = 48x 


parabolünün doğrultman denklemi nedir? 

A) y + 1 = 0 B) y + 2 = 0 C)x+1=0 

D)x - 1 = 0 E) x + 2 = 0 


8. Tepe noktası orijin, simetri ekseni x ekseni olan 
parabol A(3, -9) noktasından geçiyorsa denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y 2 = 27x B) y 2 = 9x Oy 2 =12x 

D) y 2 = -27x E) y 2 = -1 8x 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER 


9. Doğrultmanı x = -3 ve köşesi 0(0,0) olan para- 
bolün grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 

A) Ay B) Ay 

ti n /fİTû) 


-2 

0 

£> 

^ x 

-3 0^ 



X 

C) 
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11 

ıy 

/f(To) 

D) s 

F(-3, 0) ^ 

^y 

F 


-3 

0 

ly^'k — 

0 

tT 


E) 

F(Xo)\ 


/- 1|0 13 


y 2 = 8x 

parabolünün y = x + 4 doğrusuna en yakın nok- 
tasının ordinatı aşağıdakilerden hangisidir? 

A) 1 B) 2 0 3 D) 4 E) 6 


x = sint 


biçiminde ifade edilen parabolün 


M. * f uıyııuıımw iihuw «uııcıı uyıauviu 

y = cos2t-lJ 

denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y = x 2 B) y = -2x 2 C) y = -4x 2 

D) x = -2y 2 E) x = 2y 2 


10. y 2 = 5x g 

parabolünün üzerindeki P(1, 5) noktasından çi- ra 

c 

zılen teğetin denklemi nedir? > 

ra 

A) 2y - x = 9 B)y-x = 4 02y + x=11 t 

D) 3y-x = 14 E) y - 2x = 3 f- 


11. Doğrultmam y = —4 ve köşesi 0(0,0) olan para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y 2 = 16x B) x 2 = 16y C)x 2 = 8y 

D) y 2 = 8x E) x 2 = -1 6y 


y 2 + 2x = 0 

parabolünün y = -2x + 1 doğrusuna en yakın 
noktasının apsisi kaçtır? 


c >-i 


y 2 = 4x 

parabolüne P(4, —4) noktasından çizilen norma- 
lin denklemi nedir? 

A) y = 2x-12 B) y = x - 8 02y = x-16 

D)y = -x E) y = 3x - 1 6 


16. y 2 = 4x 

parabolünün üzerindeki P(1,4) noktasından çi- 
zilen normalin eğimi kaçtır? 

A) —4 B) -3 0-2 D) — 1 E) 1 


1-E 2-C 3- D 4-C 5-C 6- D 7- D 8- A 9- B 10-A 11-B 12-A 13-D 14-B , 




1. Doğrultmanı x = -4 olan merkezil parabolün 
denklemi nedir? 

A) y 2 = 4x B) y 2 = 8x C) y 2 = 2x 

D)y 2 =16x E) y 2 = 32x 


y 2 = 8x ve x 2 = 12y 

parabollerinin odaklan arasındaki uzaklık kaç br 
dir? 

A) 3 B) VTÖ C) VTî D) 2 V 3 E) 7T 3 


2. Doğrultmanı x = 6 doğrusu olan merkezil para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) x 2 = -1 2y B) x 2 = -24y C) y 2 = -24x 

D) y 2 = 1 2x E)y 2 = -i8x 


y 2 = 2x 

parabolünün üzerindeki P(1,2) noktasından çi- 
zilen normalin denklemi nedir? 

A) y + x = 3 B) y - x = 1 C)2y + x = 5 
D) 3y - x = 5 E) y + 2x = 4 


Şekilde denklemi Ay 

x 2 =16y parabolünün 

odağı F dir. Köşeleri B 

parabol üzerinde olan \\ / I 

AOB üçgeninin x\ // 

^ 

çevresi kaç br dir? x 

A) 8-7^5+16 B) 875+8 C) 875+4 

D) 475+16 E) 4^5+8 


7. P(0, 2) noktasına ve y + 2 = 0 doğrusuna uzak- 

lıkları değişmeyen noktaların geometrik yer 
denklemi aşağıdakilerdin hangisidir? 

A) x 2 = 8y B) x 2 = 4y C) x 2 = 2y 

D) y 2 = 8x E) y 2 = 4x 


y 2 = 12x 

parabolünün x ekseni ile 135° lik açı yapan te- 
ğetinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)y + x + 2 = 0 B) y + x — 1 = 0 C)y + x + 3 = 0 
D)y + x-3 = 0 E)y + x -4 = 0 


y 2 = 12x 

parabolünün üzerindeki A(3, 6) noktasından çi- 
zilen normal denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A) y + x = 9 B) y-x = 3 C)y-2x = 0 

D) y + 2x = 12 E) 2y - x = 9 


9. x 2 = -36y 

parabolünün odağı aşağıdakilerden hangisidir? 

A) (0, -6) B) (0, 6) C) (0. 9) 

D) (0.-9) E) (0,-18) 


10. y 2 = 8x 

parabolünün A(2, 4) noktasından geçen teğeti 
ile koordinat eksenlerinin oluşturduğu üçgenin 
alanı kaç br 2 dir? 

A) 2 B) 4 C) 6 D) 8 E) 10 


11. y 2 = 1 6x 

parabolünün A(1,4) noktasındaki teğetinin doğ- 
rultmanı kestiği noktanın ordinatı aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

A) -12 B) -8 C) -6 D) 4 E) 8 


12. Köşesi A(4, -2) ve doğrultmanı y = -4 olan pa- 
rabolün denklemi nedir? 

A) (x-4) 2 = 8(y + 2) 

B) (x - 4) z = 8(y - 2) 

C) (x - 4) 2 = 4(y + 2) 

D) (x + 4) 2 = 8(y- 2) 

E) (x + 4) 2 = 4(y - 2) 


Öğreten Matematik Fasikülieri o KONİKLER 
13. x + 2y + m = 0 

doğrusu y 2 - 6x = 0 parabolüne teğet ise m 
kaçtır? 

A) 9 B) 8 C) 6 D) 4 E) 3 


14. Şekilde denklemi 
y 2 = 24x parabolü 
veriliyor. Köşeleri 
parabol üzerinde 
olan AOB üçgeninde 
m(AOB) = 120° dir. 

Buna göre, A(AOB) kaç br 2 dir? 

^ A) 2473 B) 3273 C) 3673 

Ş D) 6473 E) 7273 

ra 

E 

> 

ra 

> 

l. 

3 

öl 

3 

3 

3 



15. Doğrultmanı x = 4 ve odağı F(-4, 0) olan para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)y 2 = -16x B) y 2 = 1 6x C)x 2 =16y 

D) x 2 = — 1 6y E) y 2 = -8x 


16. (x - 4) 2 = 8(y - 4) 

parabolünün doğrultmanı nedir? 

A) y = 1 B) y = 2 C) y = ! 

2 

D) x = 2 E) x = 4 


1 1- D 2- C 3- A A- C 5- E v6-.E j 7- A. 8- A '9-,D »40-A »11-G ^12TA.«43^f^14-r: iri- A 1 R-R 





x 2 - 12y = O 

parabolünün doğrultmanı, x ekseni ve | x | < 3 
eşitsizliğini sağlayan dörtgenin alanı kaç br 2 


Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER 


13. x 2 + 6y = 0 

parabolünün doğrultmanı aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A) x = 3 


B) y = 3 


parabolüne üzerindeki A(1, 1) noktasından çi- 
zilen teğet, x ekseni ve parabol arasında kalan 
bölgenin alanı kaç br 2 dir? 


14. Köşesi A(4, — 1) ve doğrultmanı x=2 olan para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) (y — 1 ) 2 = 8(x - 4) 

B) (y + 1 ) 2 = 8(x - 4) 

C) (y — 1 ) 2 = 4(x — 4) 

D) (y + 1 ) 2 = 4(x - 4) 

E) (y + I) 2 = 8(x + 4) 


11. Şekilde denklemi 
y 2 = 12x parabolünün 
odağı F dir. Köşeleri 
parabol üzerinde olan 
AOB üçgeninin alan 
kaç br 2 dir? 



D) 24 E) 36 


4x 2 + y = 0 

parabolü ile y + 4x + 2 = 0 doğrusunun kesim 
noktalarının apsisleri toplamı kaçtır? 


12. Doğrultmanı y = 6 ve odağı F(0, -2) olan para- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) x 2 = — 1 6(y + 2) 

B) x 2 = -1 6(y - 2) 

C) x 2 = 16(y + 2) 

D) x 2 = -12(y + 2) 

E) x 2 = 12(y + 2) 


16. Odağı F(0, -1) ve doğrultmanı y = -3 doğrusu 
olan parabolün denklemi nedir? 

A) x 2 = 2(y + 2) B) x 2 = 4(y + 2) 

C) (x - 1 ) 2 = 2(y + 2) D) x 2 = 6(y + 2) 

E) x 2 = 4(y - 2) 


1- E 2- C 3r D 4- E 5- B 6- B 7- D 8- E 9- G 10-A 11-C 12-B 13-D 14-B 15-C 16-B 
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Öğreten Matematik Fasikülleri o KONİKLER 




Öğreten Matematik FasiküHeri o KONİKLER 




1. 1970 -ÜSS: 

y 6x parabolünün odağının apsisi aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A)6 B )§ C) 3 D)| E) -3 


1974- ÜSS: 

Odağı F(2, 0) ve doğrultmanı x + 2 = 0 olan pa- 
rabolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y 2 - 2x B) y 2 = 4x C) y 2 = 8x 

D) x = 4y 2 E) x = 8y 2 


3. 1974 _ ÜSS: 

x y - 0 aşağıdaki eğrilerden hangisinin denk- 
lemidir? 

A) Hiperbol b) Kesişen iki doğru 

C) Ellps D) Çember 


1996 -ÖYS: 

x 2 + y 2 - 4x + 2y + 5 = 0 denkleminin grafiği aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 



C) Ay 



i 


^ 

” r \ w 

J 

'“"1 
o I 

X 



D) Ay 



E) Nokta 


E) Av 


4. 1978 -ÜSS: 

px 2xy + y _ x + y_g k on jğj n j n fjj r p ara bol 

göstermesi için p nin değeri ne olmalıdır? 


_0 2 

I 

-1 i 


1979 - ÜSS: 

y 2 = 6x parabolünün y = x + 5 doğrusuna en ya- 

noktasının ordinatı aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A ^ 6 B ) 3 C)1 D) 0 E) -6 


6. 1995 -ÖYS 

x 2xy + y - x + y = o şe^ijnjjg ver j| en j^inci 
dereceden denklem aşağıdakilerden hangisinin 
denklemidir? 

A) Kesişen iki doğru B) Paralel iki doğru 

C)Bİrelİps D) Bir çember " 

. E) Bir hiperbol 


8. 2010 LYS1 - GEO: 

y 2 = — 4x parabolünün x = 2 doğrusuna göre si- 
metriğinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y 2 = 4x B) y 2 = -4(x- 2) 

C) y 2 = -4(x + 4) D) y 2 = 2(x - 4) 

E) y 2 = 4(x - 4) 


CEVAP ANAHTARI 
C 1 3- [ B 1 4- 
E 8- E 
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ÖĞRETMEN VE Ö 


Gür Yayınlarının öğreten Matematik fasikülleri bana göre 
piyasadaki en iyi fasiküller diyebilirim. Çünkü piyasada- 
ki fasiküller bilgiyi öğretip uygulamayı öğrenciye bırakır . 
Ayrıca konuyu bir bütün olarak anlatır ve bu zaman za- 
man konsantrenizi azaltır. Oysa bu fasiküllerde hücrele- 
me tekniğiyle önce konuyu parça parça ve sağlam bir şe- 
kilde öğrenip, ardından hemen altında ki örnek sorular- 
la soru çözüm teknikleri ile konuyu pekiştirirsiniz. Hemen 
yanında bulunan mini testle de uygulamasını yaparsınız 
ve konuyu çok daha iyi kavrarsınız. Ben bu özellikleri ne- 
deniyle bu kaynaklardan çok fayda gördüm ve istediğim 
bölümü kazandım. Bu nedenle başarımda büyük katkısı 
olan Gür Yayıncılığa çok teşekkür eder YGS - LYS sına- 
vına hazırlanan tüm öğrenci arkadaşlarıma başarılar di- 
lerim. 

Ömerhan ÇAKMAK - Hacettepe Üniversitesi Elektrik 
ve Elektronik Mühendisliği - Ankara 


Hücrelenmiş konu tekniği, konulara uygun örnek sorular 
ve günümüz sınav sistemine uygun pekiştirme testleriy- 


5 yılı aşkın süredir yayınlarını kullandığımız Gür yayın- 
larının son yayını olan öğreten fasiküller serisi, öğren- 
cilerimizin bu zorlu maratona bir adım önde başlaması- 
na yardımcı olmuştur. Adım adım öğreten tekniği , örnek 
çözümlü soruları, konuyu kavratan testleri ile öğrenciden 
öğretmene kadar herkesin faydalanabileceği bir yayın ol- 
muştur. Emeği gecen herkese teşekkür ederim. 

Ümit ÇEVİK - Matematik Öğretmeni - Antalya 


Bu fasiküllerin her soru çeşidini ve çözümünü içermesi 
onları, hem bizler hem öğrencilerimiz için çok değerli 
bir kaynak haline getiriyor. Matematiği kavramak 
isteyen herkese tavsiye ediyorum. 

Ebru OLGUN AY - Matematik Öğretmeni - ANKARA 


Matematiğin korkulu değil öğrenilir - öğretilir kılan mes- 
lektaşım Güray Küçük’ü canı gönülden tebrik ediyorum. 
Öğreten Matematik fasiküllerini tüm meslektaşlarıma ve 
öğrencilere tavsiye ediyorum. 

Abdullah BALTACI - Matematik Öğretmeni - Ankara 


Güray Küçük’e ait Matematik Geometri ve sınav dene- 
meleri kitaplarını geçmiş senelerde dershanede kullan- 
dım. Bilhassa ikinci dönemde eksik konu analizlerinde 
öğrencilere çok faydasının olduğunu, bilgi dağarcıkları- 
nı gereksiz sorularla doldurmak yerine hedefe varan so- 
rularla çalıştıklarını gördüm. Geçen sene yeni çıkan fa- 
siküllerle çalıştım. Öğrencinin konuya nerden başlaya- 


Pelin SAMARAZ - Hacettepe Üniversitesi Tıp Fakül- 
tesi (Türkiye 426.sı ) -Ankara 


Değişen sınav sisteminde başarılı olmanın koşulu her 
derste en ince ayrıntıyı kavrayabilecek kadar bilgi biriki- 
mine sahip olmaktır. Bu birikimi sağlamanın ilk adımı da 
size tüm bu kazanımları sağlayacak kaynakların neler ol- 
duğunu bilmektir. Son sene kullanmaya başladığım Gür 
Yayınları ile Matematik - Geometri adına hiçbir kavram 
kargaşası yaşamadan tüm konulara hakim olacak kadar 
bilgi edindim ve aynı zamanda her konuyu ayrı ayrı ölçen 
testlerle eksiklerimi giderme şansı yakaladım. Açık ve ka- 
lıcı anlatım tarzıyla öğrencilik hayatımda ilk kez karşılaş- 
tığım konuları bile kısa zamanda kavrama fırsatını yaka- 
ladım. YGS ve LYS 'de elde ettiğim başarılara sağladı- 
ğı değerli katkılarından dolayı Güray KÜÇÜK’ e teşek- 
kür ediyorum. 


ki kitaplar bu önyargıları ortadan kaldıracaktır. Sevgi- 
li Güray Küçük’e “ezber bozan" yayınlarından dola- 
yı teşekkürlerimi sunar başarılarının devamını dilerim. 
Ayben Taş - Matematik Öğretmeni - Ankara 


le bu fasikülleri kullanan her öğrenci artık kendisinin öğ- cağını, hangi sorularla konunun pekiştiğini, yazılıların- 


retmeni olabilir. 


da ve testlerde yaklaşımının ne olacağını ve sonunda da 


İlksen HAYIRLIEL - Matematik Öğretmeni - Ankara 

Eğitim sistemimizde senelerdir süre gelen ezber- 
ci yapı, Matematik ve Geometri derslerini, öğrenci- 
lerin en çok zorlandığı dersler haline getirmiştir, ina- 
nıyorum ki, sunduğu yenilikler sayesinde elinizde- 


öğrendiklerini nasıl uygulayacağını pekiştirmenin yapı- 
lıp yapılmadığını göreceği bir kaynak olmuştur. Geniş bir 
yelpazede ele alınan soruların Matematik Öğretmeni ar- 
kadaşlara da yardımcı olacağına inanıyorum, çalışmala- 
rınızın devam etmesi dileğiyle. 

Bülent Mutlu - Matematik Öğretmeni - Kocaeli 







İNTEGRAL 

VE 

UYGULAMALARI 


Hepsi birden kitap halinde karşılarına çıkınca öğrenci- 
lerin gözünü korkutan konuları küçük lokmalara ayıra- 
rak aslında ne kadar kolay olduğunu göstermiş . Şimdilik 
“ZOR" konulardan başlayan serinin diğer konularını da 
sabırsızlıkla bekliyoruz. 


Murat ÇETİN - Matematik Öğretmeni - Balıkesir 


Her seviyedeki öğrenciye matematiği öğretebilecek, ko- 
nuların tüm alt başlıklarıyla ilgili öğretici, çözümlü soru 
barındıran özel bir kaynak. 

Volkan CEYLANGÜDEN - Matematik Öğretmeni - Ankara 

Öğreten fasiküller adı üstünde gerçekten öğretiyor. Basit 
konu anlatımı bol çözümlü soruları ve düzeyli testleri her 
düzeydeki öğrenci seviyesine hitap ediyor ve bu yönleri 
ile biz eğitimcilerin işini kolaylaştırıyor. Herkese şiddetle 
tavsiye ediyorum. 

Mehmet Konyalıoğlu - Matematik Öğretmeni - Ankara 

5 yıldır kullandığım Gür Yayınları’nın öğrencilerim tara- 
fından çok beğenildiğini gördüm. YGS ve LYS’ye hazırla- 
nan öğrencilerin bu yayınları kullanarak hedeflerine daha 
kolay ulaşacaklarını umut ediyorum. Emeği geçenlere te- 
şekkür ederim. 

Taner Demirkol - Geometri Öğretmeni - Adıyaman 

Merhaba arkadaşlar. Güray KÜÇÜK fasiküllerinin öğret- 
me yeteneğinin yüksek olduğunu uygulayarak öğrendim. 
Zorluk çektiğiniz konularda size de yararlı olacağına ina- 
nıyorum. Bütün kitaplarını çözdüm ve sizlerinde çözmesi- 
ni tavsiye ediyorum. 

Fatma GÜVEN - Kırkkonaklar Anadolu Lisesi 


Bu fasiküilerle hazırlanan öğrencilerin hepsi bence YGS- 
LYS de çok başarılı olur. Uygun fiyatı yüksek öğretim 
gücü bu fasiküllerin en önemli özellikleri . Herkese tavsi- 
ye ediyorum. Ben başardım sizde başarabilirsiniz. 

Berkay ŞAHİNER - Milli Piyango Anadolu Lisesi 


Zorlandığımızda her konuda bize yardımcı olan bu fasi- 
küller örnek çözümleri ve sınava yönelik sorularıyla her 
öğrenciye yöneliktir.Bu yüzden herkese öneriyorum. 

Sema Miray ÇELİK- Kurtuluş Lisesi 



www.guryayinlari.com 


Fasiküller çok anlaşılır ve açıklayıcı .Yeni gördüğümüz 
konuları rahatça anlayabiliyoruz.Üniversite hazırlıkta çok 
ideal bir kaynak.Herkese öneriyorum. 

Ayşenur USLU - Başkent Anadolu Lisesi 

Tüm alan derslerinde faydalanılması gerekilen , konuları 
kolaya indirgeyerek öğrenimi kolaylaştırmayı amaçlayan 
harika bir kaynak. Herkesin faydalanması gereken eşiz bir 
kaynak.Herkese tavsiye ederim. 

Mert GÖKDUMAN- Aydınlıkevler Anadolu Lisesi 

Bilmiyordum, öğrendim. Bilmediğim konuların hepsini bi- 
lir hale geldim. 

Naz BUDAK -HÖTAL 

Özellikle Analitik Geometri fasikülü muhteşem. Neredey- 
se hiç bilmediğim Analitik Geometri den artık bir proble- 
mim kalmadı . Teşekkürler. 

A. Utku ŞAHİN - Cumhuriyet Anadolu Lisesi 

Gür yayınlarının kitapları sınavda çıkabilecek zorlukta so- 
rularla öğrenci eğitimine büyük katkı sağlıyor.Geometri- 
de sadece doğruda açı konusunu yapabilen biriyken artık 
diğer konularda da fikir üretebiliyorum. Teşekkürler Gü- 
ray KÜÇÜK. 

S.Can YÜCEL -Aydınlıkevler Anadolu Lisesi 

Güray KÜÇÜK sanırım biz öğrencilerin öğrenim şeklini ge- 
çekten bilen öğretmenlerimizden birisi.ÖGRETEN FASİ- 
KÜLLER öğretmekte.Sınav döneminde bana yardımcı ol- 
duğu için Gür yayınlarına sonsuz teşekkürlerimi sunuyorum. 

M. Güzin KAYA -Ankara Anadolu LİSESİ 

Bu fasiküller Matematik ve Geometride özellikle en çok 
takıldığım konularda bana çok yardımcı oldu. Bir konu 
üzerindeki her soru tipiyle konuya'hakim olmamı ve daha 
iyi kavramamı sağladı. Herkese tavsiye ediyorum. 

Hazal KAZKAYASI - Gazi Anadolu Lisesi 

Bu fasiküller sayesinde artık analitik ile hiçbir sorunum 
kalmadı. Eksik olduğum tüm konuları her tarz soruyu gö- 
rerek öğrendim. Çözümlü sorular ve örnekler öğrenmemi 
sağladı. Selin BUĞDAYCI 

Nermin Mehmet Çekiç Anadolu Lisesi 







